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 هقدهِ

وگدبر  ددرٌ   « لدررمغقك ي يژگیدی َدبن  ن   »( ،  مجحج 1جسيٌ حبضر وٍ ثراسبس مغبلت فصل ايل  وتبة درسی حسبثبن )

 است، داران يژگیی َبن زژر است:

 ٌ است.ثبز وردن مفبَیمی وٍ در وتبة درسی ثٍ عقت محريدژت حجم، ثٍ  ن ومتر پرداختٍ در -1

 مغبلت ثٍ صًرت سبدٌ ي ريان ي ثٍ زثبن داوش  مًز  ارائٍ درٌ است. -2

مغبلت ي وىبت، ثٍ یًوٍ اژی است وٍ خلأ ثیه مغبلت ارائٍ درٌ در وتت درسدی ي سدلاا ت مغدرد ددرٌ در وىىًرَدبن       -3

 وىر. سراسرن را پر 

َدب ي مسدبئل    ت پرداختٍ درٌ ي  ثدٍ َمدیه مىردًر از مخدبل    تر از وتبة درسی، ثٍ مغبل تر ي جبمع در اژه وتبة ثب وگبَی عمیك -4

 حل درٌ متىًعی ثُرٌ یرفتٍ اژم.

 اژجبد تعبدل وسجی ثیه مُبرت َبن محبسجبت صًرن ي درن مفًُمی. -5

 استفبدٌ از مسبئل ثبز پبسخ. -6

 تًجٍ ثٍ داوش لجقی داوش  مًزان.-7

 ي ویس ثیه ژه مفًُم ي دژگر مفبَیم وتبة. اژجبد اتصبل ي ارتجبط ثیه جىجٍ َبن متفبيت ژه مفًُم -8

در پبژبن امیريارژم وٍ مغبلعٍ ن دلیك اژه وتبة ي ثُرٌ ییدرن از رَىمًدَدبن دثیدران فرَی تدٍ ي یدران لدرر ثتًاودر مًفمیدت         

بس تحصیقی دمب خًثبن را تضمیه ي تخجیت ومبژر. ارائٍ ن وررات دمب داوش پگيَبن، دثیران فرَی تٍ ي یران لرر، مًجدت سد   

 ي امتىبن است.

 حجیت َبدمی
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:درس   

 قدر هطلق ٍ ٍیژگی ّبی آى

 قدر هطلق4

 ی آى اص هثذألذس هغلك یه ػذد یؼٌی فاصلِ  

  

 

ش گشفر وِ ّش جَس هَجَدی ٍاسد آى شَد زثذیل تِ یه اًساى هثثر زَاى یه هىاى همذس دس ًظلذس هغلك سا هی

 شَد.هی

آٍسین ٍلی اگش داخل لذس هغلك هٌفی تاشذ تِ ػثاسزی دیگش اگش داخل لذس هغلك هثثر تاشذ خَد آى سا تیشٍى هی

 آٍسین.ی آى سا تیشٍى هیلشیٌِ

| |   ولی دسحالر  {
         0
       0  

 ّای صیش سا تذٍى لذس هغلك تٌَیسیذ. ل ػثاسذ: حاص 1هثال 

|5 |  الف 1| ب         5   5 )    √2|⏟    
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  (1  √2)  √2       1
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 2 6 |  ذ             2√   3  2|  | 2  2|  | 4|   ( 4  4

2 |  ش  1|⏟    
هثثر

  2 2 |  ج                   1   4  4|  |(  2 2|⏟      
ًاهٌفی

 (  2 2

2 1  ) |  چ  3|⏟          
هٌفی

  ( (  1 2  3                                                            
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 حبصل َر ژه از عجبرت َبن زژر را ثرين لرر مغقك ثىًژسیر. هثبل@

5 |   الف  ( 3 |  | 2|  2 

3√|   ة  √5|   (√3  √5)  √5  √3 

1|   ح 5⁄  1
1
2
|  |0|  0 

 عجبرت َبن زژر را ثٍ سبدٌ ترژه صًرت ممىه ثىًژسیر. هثبل@

4 √   الف  2 2  1  √( 2  1 2  | 2  1|   2  1 

7√   ة  4√3  √(√3  2 2  |√3  2|  (√3  2)  2  √3 

 ه از تًاثع زژر را ثرين استفبدٌ از ومبد لرر مغقك ثىًژسیر.ثب استفبدٌ از تعییه علامت ، ضبثغة َر ژ هثبل@
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 (    2           0
 (      2     0 

2 |   )    ة  1|  {
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1اگش  هثال  4 |1  |حاصل ػثاسذ  3     سا تِ دسر آٍسیذ. |3  | 

 هر هی وٌیناتسذا ّواًٌذ هثال تالا ػثاسذ ّای داخل لذسهغلك سا زؼییي ػلا 

1    3
         
⇒  |  1|⏟  

هثثر

 |  3|⏟  
هٌفی

 (  1  ( (  3 )    1    3  2 

|1  2|حاصل  هثال  4  |2 1 ٍلسی  |    تاشذ وذام اسر؟ 0   

1 ) 3  3            2 )3  3             3 ) 3  3            4 )1    

 هغلك سا زؼییي ػلاهر هی وٌیناتسذا ّواًٌذ هثال تالا ػثاسذ ّای داخل لذس

 1    0
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 تَابع شاهل قدر هطلق رسن ًوَدار

تِ یه زاتغ چٌذ زثذیل سسفادُ اص زؼشیف لذسهغلك ٍازَاتغ شاهل لذس هغلك  رسن ًوَدارسٍش ولی 

 سرا تِ ووه زؼییي ػلاهرای ضاتغِ

 دّین:تشای سسن ًوَداس زَاتغ شاهل لذس هغلك هشاحل صیش سا اًجام هی

 سا زؼییي ػلاهر هی وٌینٍػثاساذ داخل لذسهغلك آٍسین.ّای داخل لذس هغلك سا تِ دسر هیسیشِ -1

داسین ٍ زاتغ سا تِ لذس هغلك سا تشهی ٬ػلاهر ٍ جذٍل زؼییي ّای تذسر آهذُتا زَجِ تِ سیشِ -2

 ًَیسین.ای هیصَسذ یه زاتغ چٌذ ضاتغِ

 وٌین.ی هَسد ًظش سسن هیحذٍدًُوَداس ّش ضاتغِ سا تا زَجِ تِ ه -3

 

|1  |   ) ثب ضبثغٍ  fمخبل: ومًدار تبثع   را رسم وىیر . |2  | 

 حل: 

از ري  تعییه علامت عجبرت َبن داخل لرر مغقك َب ومه می ییرژم . ثران اژه وبر اثترا عجبرت َبن داخل لرر 

     مغقك َب را تعییه علامت می وىیم.
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3                      2    1
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 ومًدار تبثع از سٍ لسمت وٍ َر ژه ث شی از ژه خظ َستىر تشىیل می دًد 

 

|1  |  ومًدار تبثع  مخبل:  .ررا رسم وىی 2 

 ت، تبثع را ثٍ صًرت ژه تبثع دي ضبثغٍ ان ثىًژسیر.یبم ايل؛ ثب استفبدٌ از تعییه علام 

  |  1|  2  {
  1  2                  1
   1 2                 1 {
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 سا سسن وٌیذ.  |2  |  ًوَداس زاتغ  هثال  4
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  ًوَداس زَاتغ صیش سا سسن وٌیذ. هثال4

|1  |        الف  |  2| 
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 ًوَداس زَاتغ صیش سا سسن وٌیذ. توریي  4

3        الف  |  1| 

 | |          ب

 

 

ّای خاص(رٍش سریع رسن ًوَدارّای تَابع قدر هطلقی )حالت  

 

|ػثاسذ دسجِ یه|   زَاتغ تِ فشم  -1  شَد(هی 8یا  7)ًوَداس تِ فشم    

آٍسین سدس یه ػذد سور ساسر سیشِ ٍ اتسذا سیشِ داخل لذس هغلك وِ ّواى  سأس ًوَداس اسر سا تِ دسر هی

ًَیسین ٍ تا زَجِ تِ ًماط تِ دسر آهذُ ًوَداس سا سسن یه ػذد سور چح سیشِ )زشجیحاً تا فَاصل یىساى(  هی

  وٌین.هی
 

   2|3  6|  5
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 ًوَداس زَاتغ صیش سا سسن وٌیذ. هثال  4

|1  |3        الف  2      
          1  0    1

                                           
3|        ب  2 |      

        3  2  0    
3
2

               

 

 

 

 

 

 

 

  ًوَداس زَاتغ صیش سا سسن وٌیذ. توریي4

      | |       ب           |2  |      الف

|3  2|      ذ               | 2|      ج

2      ش  |  3|   

 

|6  3|   ) هساحر هحذٍد تِ ًوَداس  هثال  4  ؟وذام اسر [0  3 ]ی دس تاصُ ّاxٍ هحَس  2 

1 )27
2

           2 )14            3 )13
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             4 )17
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 آخش تاصُ اٍل تاصُ سأس
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هساحر رٍصًمِ  1
2
( ّالاػذُ وَعهج  ) اسزفاع 

 1  
1
2
 (2  5  1  7

2
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1
2
 (2  8  2  10
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 شَد(هثثر هی y) |  ) |  زَاتغ تِ فشم  -2

 

ًگِ  ّا ساxگیشین( سدس لسور تالای هحَس وٌین )لذس هغلك سا دس ًظش ًویسا سسن هی   )   اتسذا ًوَداس 

 xرا وسجت ثٍ محًر    )fَبست ، تصًژر  ژىٍ يار ومًدار  xزژر محًر    ) در جبَبژی وٍ ومًدار داسین ٍ هی

 وٌین.ّا سا حزف هیxٍ لسور خاییي هحَس  َب رسم وىیم
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  وٌین.ّا لشیٌِ هیxِ هحَس داسین ٍ لسور خاییي سا ًسثر تّا سا ًگِ هیxلسور تالای هحَس 

 

 

 

 

 

 

  ًوَداس زَاتغ صیش سا سسن وٌیذ. هثال  4

|    |     الف                                                 
 

2
   

 

2
  

 

 

 

 

 

 

0                                      |    |     ب         

 

 

 

 

x  
 

2
              0              

 

2
 

        -1               0              1 

x   0               
 

2
                

         1               0              -1 

ˈ                    ˈ                    ˈ                    ˈ                    
𝜋

2
                     𝜋                       3𝜋

2
                     2𝜋 

1-  

1 

ˈ
                    
ˈ 

 

• 

 
• 

 

• 

 

• 

 

• 

 

𝑦  |   𝑥| 

ˈ
                    
ˈ 

 
ˈ                    ˈ  

1 

1-  

 
𝜋

2
                           𝜋

2
   

• 

 

• 

 
x 

y 

ˈ
                    
ˈ 

 

ˈ                    ˈ  
 

𝜋

2
                           𝜋

2
   

1 

1-  

𝑦     𝑥 

• 

 
• 

 

𝑦  |   𝑥| 

y 

x 
            
⇒    

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



12021201010حبیب هاشمی   

06 
 

 

 

 

 

 

 |3 |     ج

x -2          -1           0          1           2 

   3 -8          -1           0          1           8 

        

 

 

 

 

 

 

 

 

2 |      ذ   |                  

   2                

    
 

2 
  

 1
2(1 

 
1
2

 

 

𝜋

2
                   𝜋   

ˈ               ˈ             

ˈ
                    
ˈ 

 

• 

 

• 

 
• 

 
1-  

1 𝑦     𝑥 

            
⇒    ˈ               ˈ             𝜋

2
                   𝜋   

ˈ
                    
ˈ 

 

1-  

1 • 

 
• 

 

• 

 

𝑦  |   𝑥| 

ˈ
   

ˈ  
 ˈ 
  ˈ
   
ˈ  
 ˈ 
  ˈ
   
ˈ  
 ˈ 
   
  ˈ
   
ˈ  
 ˈ 
  ˈ
   
ˈ  
 ˈ 
  ˈ

 

ˈ    ˈ        ˈ    ˈ  

8-  

8 

2 
• 

 

• 

 

• 

 

• 

 • 

 

ˈ
  
 

ˈ
  
 

ˈ
  
 

ˈ
  
 

ˈ
   ˈ

  
 

ˈ
  
 

ˈ
  
  
  

ˈ
  
 

ˈ
  
 

ˈ
  
 

ˈ
  
 

ˈ
  
 

ˈ
  
 

ˈ
  
 

ˈ

ˈ   ˈ      ˈ   ˈ  

8 

-2   -1         1    2 
• 

 

• 

 
• 

 

• 

 
• 

 𝑦  |𝑥3| 

𝑦  𝑥3 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



12021201010حبیب هاشمی   

00 
 

 

 

      

 

 

 

 

1|      ش   2|                          

  1   2    2  1
 

 

 

 

 

 

|    |      ج                                                        
 

2
   

 

2
  

 

 

 

  

    

 

x   0               
1
2
               1 

   2      0             
1
4
               0 

ˈ     ˈ  

ˈ
     
ˈ 

 

• 

 

1
2
      1 

 
1
4
  

𝑦  𝑥2  𝑥 

            
⇒    • 

 
• 

 
ˈ  

1
4
  ˈ 

 
 

1 

𝑦  |𝑥2  𝑥| 

ˈ           ˈ  

ˈ  

1 

1 

1-              
⇒    ˈ           ˈ  

ˈ  
1 

1 1-  

𝑦  𝑥2  1 

𝑦  | 𝑥2  1| 

 
𝜋

2
  𝜋

2
  

𝑦     𝑥  

            
⇒    

 
𝜋

2
  

𝜋

2
  

𝑦  |   𝑥|  
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 سا سسن وٌیذ. |1  √|   ) ًوَداس  هثال  4

  √  1 

 

 

 

 

 

|   |   زَاتغ تِ فشم -3 ّای اتسذا سیشِ( ًوَدارّای گلداًی))جوغ دٍ لذس هغلك دسجِ یه(  |   | 

وٌین ّا( تِ سور تالا سسن هی)فاصلِ تیي سیشِ |   |آٍسین سدس هشتؼی تِ ضلغ ّا سا تذسر هیداخل لذس هغلك

آٍسین اص ٍسظ ضلغ وٌین زا وف گلذاى هشخص سدس ٍسظ ضلغ هشتغ سا تذسر هیضلغ تالایی هشتغ سا خشسًگ هی

 وٌین.هشتغ دٍ ًین خظ سسن هی

 

  |  1|  |  2|

{
  1  0   1  1   
  2  0   2   2

 

 

 

 

 

 

 

x 

y 

ˈ  

ˈ 
 

1 

1-  

• 

 

𝑦  √𝑥  1 
1 • 

 
• 

 
ˈ  1 

ˈ 
 

x 

y 

𝑦  |√𝑥  1| 

            
⇒    

-2     -1           1      2 ˈ    ˈ        ˈ    ˈ  

ˈ
    ˈ

    ˈ
   

𝑚  0 
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  ی هحَس زماسى ایي ًوَداس * هؼادلِ
 1  2

2
 تاشذ.هی 

 زَاًین تشد ًوَداس ، صؼَدی یا ًضٍلی تَدى ، هساحر ٍ ... سا تذسر آٍسین.* عثك ًوَداس هی

ّا شَد ٍ تِ زؼذاد ضشیةگلذاى دسسر هیّا ضشیة یىساى داشسِ تاشٌذ ّویشِ x* اگش 

 وٌین. هشتغ )واشی( دسسر هی

ًوَداس زَاتغ صیش سا سسن وٌیذ. سدس تشد ّش وذام سا هشخص وٌیذ.هثال  4   

 

|1  |      الف  |  3|

{
  1  0    1
  3  0    3

 

تشد   [2      

 

|2  2|      ب  |2  4|

{
2  2  0    2
2  4  0    4

 

 

 

تشد   [2      

 

 

 

 

 

ˈ     ˈ     ˈ  1        2         3 

   
  ˈ

  
   
ˈ 

 
2 

𝑚  0 

ˈ    ˈ    ˈ  1      3
2

  2         

ˈ  
    
  ˈ
  

2 
𝑚  0 

1 
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| 2|      ب  |2  4|

{
2  0    0          
2  4  0     4

 

 

 

تشد   [4      

 

 

 

|2  |  هساحر هحصَس تیي ًوَداس  هثال  4  چمذس اسر؟ 3   ٍ 5  ّا ٍ خغَط xٍ هحَس  |4  | 

1 )3            2 )4             3 )5              4 )6 

{
  2  0    2
  4  0    4 

1  هساحر هسسغیل  1  2  2                   

2  هساحر رٍصًمِ  
1
2
 (2  4  1  3

1    ول   2  2  3  5

 

 

| 3|  تشد زاتغ  توریي  4  وذام اسر؟ |3  3| 

1 )[0                     2 )(0                     3 )[3                       4 )(0 3  

|1  |  شیة زاتغ  توریي4  دس وذام تاصُ صفش اسر؟ |2  | 

1 )[0    ]                2 )(     1]                 3 )[ 1  2]                  4 )R 

-1    3
2
 -   2      

ˈ
  

    
 ˈ
  

    
 ˈ 

   
   
ˈ 

2 

𝑚  0 

1 

ˈ    
     

3 

4 

ˈ     ˈ     ˈ     ˈ     ˈ  

ˈ 
   
 ˈ 

   
 ˈ 

   
 ˈ 

   
 ˈ 

 

5         4         3         2         1 

1-  

2-  

3-  

4-  

5-  

𝑠1     𝑠2   
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|2  |  تیي ًوَداس  هساحر هحصَس توریي4 چمذس  1   ٍ 4  ٍ خغَط  ّا xٍ هحَس  |4  | 

 اسر؟

1 )4              2 )5              3 )6            4 )7 

|   |  زَاتغ تِ فشم  -4 ّای داخل ( اتسذا سیشِای یا آبشاریسرسرُ)زفشیك دٍ لذس هغلك( ) |   | 

-تِ سور تالا ٍ یه هشتغ تِ سور خاییي سسن هی |   |هشتغ تِ ضلغ آٍسین سدس یه لذس هغلك سا تذسر هی

  ّای صیش اسر.وٌین وِ ًوَداس تِ یىی اص صَسذ

 

 

 

 

  |  1|⏞     |  2|⏞     

{
  1  0    1   
  2  0     2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ژب

 ّاسرxهغلك اٍلی صیش هحَس  ّای لذسسیشِ ّاسرxّای لذس هغلك دٍم تالای هحَس سیشِ

ˈ     ˈ          
      

ˈ 
   
 ˈ 

   
 ˈ 

   
  

   
 ˈ 

   
 ˈ 

   
 ˈ 

 

• 

 

• 

 

1-         2-  1 

3-  

3 
𝑚  0 

𝑚  0 
 [3  3 ]   تشد
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 هشخص وٌیذ.ًوَداس زَاتغ صیش سا سسن وٌیذ سدس تشد آى سا  هثال  4

 

 

|2  |      الف  |  3| 

{
  2  0     2 صیش هحَس  ّا 

  3  0    3  تالای هحَس  ّا 
 

 

 

 

|1  |   ) عَل خاسُ خظ شىسسِ زاتغ  هثال  4  وذام اسر؟ [1  2 ]ی دس فاصلِ |1  | 

1 )√5  1              2 )2√5  1               3 )√3  1               4 )2√3  1 

{
  1  0     1 صیش هحَس  ّا 

  1  0    1  تالای هحَس  ّا 
 

|  |  1
|  |    

 

 

 

 

 

ˈ     ˈ     ˈ             ˈ          ˈ     
ˈ

ˈ 
   

 ˈ 
   

 ˈ 
   

 ˈ 
   

 ˈ 
   

  
   

 ˈ 
   

 ˈ 
   

 ˈ 
   

 ˈ 
   

 ˈ 
 

• 

 

• 

 

2-  3 

5-  

5 
𝑚  0 

𝑚  0 

تشد   [ 5  5] 

ˈ     ˈ          ˈ     ˈ  

ˈ 
   
 ˈ 

   
  

   
 ˈ 

   
 ˈ 

 

• 

 

• 

 

1-       2-  1 

2-  

2 

• 

 
• 

 
A      B             D  

C 

یساتغِ فیثاغَسش   𝐵𝐶2  𝐵𝐷2  𝐶𝐷2

𝐵𝐶2  22  42  20  𝐵𝐶  √20  2√5
عَل خاسُ خظ شىسسِ  |𝐴𝐵|  |𝐵𝐶|  1  2√5
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 ٍیژگی ّبی قدر هطلق

 ثب ثرخی از يژگیی َبن لرر مغقك  دىب درٌ اژر وٍ عجبرت اور از: لدر سبل َبن لج

| |   الف 2 √   ة                                                                              0   | | 

| |   ح | |   ت                0  )            ژب           | |       ژب     

|  |   ث 2| |   د                                                                           | |    2 

 عردَبن حمیمی دل ًاٌ ثبدىر. b ي aفرض وىیر فعبلیت @

2 √از راثغٍ  الف(  استفبدٌ وىیر ي وشبن دَیر وٍ: | | 

|  |  | || |       |  |  √(   2  √ 2 2  √ 2√ 2  | || | 

 :ي استفبدٌ از مرحقٍ لجل حبثت وىیر وٍ 0  ثب فرض  ة(

|
 

 
|  

| |

| |
     | |  |

 

 
  |  |

 

 
| | |  

| |

| |
 |

 

 
| 

|
 

 
|  √(

 

 
)
2
 √

 2

 2
 
√ 2

√ 2
 
| |

| |
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    در اژه صًرت دارژم:ژه عرد حمیمی وبمىفی ثبدر.  cفرض وىیر  @ ًکتِ

| |   الف      (  0                       

| |   ة                                           

| |   ح    

| |   ت                                       

| |  وشبن دَیر وٍ: aثران َر عرد حمیمی  فعبلیت@    | | 

{
  0     | |     | |   
  0     | |       | |  

  | |    | | 

| | حبثت وىیر وٍ:  b ي aثران َر دي عرد حمیمی  فعبلیت@  | |      | |  | | 

{
 | |    | |

 | |    | |
 

 

  وتیجٍ ثگیرژر: b ي aرا ثران َر دي عرد حمیمی « وبمسبين مخقج » ثب استفبدٌ از لسمت لجل  فعبلیت@

 | |    | |

 | |    | |
 

 

 

 

             0            

             0            

             0          

             0            

 |𝑎|  |𝑏|  𝑎  𝑏  |𝑎|  |𝑏| 

 (| |  | |      | |  | |  |   |  || |  | ||     |𝑎  𝑏|  |𝑎|  |𝑏| 
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 هعبدلات قدر هطلقی@

حل هعادلات قدر هطلقی 

یا اتغِضٌذچ  اتغز  ِت  ثذیلز  ذسهغلكل ٍ  ؼشیفز  صا  سسفادُا 

ّاٍیژگی                                                       اسسفادُ اص 

{اتسىاسی(هؼوَلاً ّواى تِ زَاى 2 سساًذى اسر)               
 
 

 
 

 سٍش جثشی 

سٍش ٌّذسی                                                                                    

          ( شَدهی ّاییزسر وِ هجوَػِ جَاب دادُ  (تشای  ّاگضیٌِ {سٍش سد 
 
 
 
 

 
 
 
 

 

 

 است؟ 3ثراثر  7ثر رين محًر اعراد حمیمی فبصقة چٍ ومبعی از ومغٍ حبثت هسئلِ@

 را رسم می وىیم.  ثران حل اژه مسئقٍ دىل ريثٍ ري

 

|7  |ثىبمیم، درط مسئقٍ ثٍ اژه معىبست وٍ  xایر عًل ومغة جًاة مسئقٍ را  ، ثب استفبدٌ از يژگیی َبن لرر 3 

 مغقك

(I ٍیژگی)ّای قدر هطلق )حل هعادلات 

     | |    

               
→      {

    
    

 

               
سدًذا       →  جَاب 

 

 

7  ت دخًاَیم دا   ؛ ي َر دي جًاة َبن معبدلٍ َستىر.10   ي 4  ، ي در وتیجٍ  3  

                          ⏞                                      ⏞           

3 3 

ˈ          ˈ          ˈ    a- a ° 
• 

 
• 

 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



12021201010حبیب هاشمی   

26 
 

َر ژه از عجبرت َبن زژر را ثب استفبدٌ از ومبد لرر مغقك ثٍ صًرت ژه معبدلٍ ژب وبمعبدلٍ ثىًژسیر ي جًاة   هثبل@

 را رين محًر اعراد ومبژش دَیر.

 است.  7ثراثر  3ي  xالف( فبصقٍ ثیه 

|  3|  7  {
  3  7        10  
  3   7        4 

 است . 4ثراثر  6 ي xة( دي ثراثر فبصقٍ ثیه 

2|  6|  4  |  6|  2  {
  6  2         8    
  6   2        4 

 

|  ) |جًاة َبن معبدلٍ   ژعىی:َستىر   )    )  ي  )     ) َمبن جًاة َبن معبدلٍ  |  ) | 

|  ) |      ٍیژگی   | (  |
         
⇒  {

 (    (  

 (     (  
 

 ثٍ معبد تی وریر اژه معبد ت وٍ دبمل عجبرت لرر مغقك َستىر معبد ت لرر مغقمی می یًژىر.

|2  3|مخبل: معبدلٍ   را حل وىیر . |4  | 

 ري  ايل: ثب استفبدٌ از يژگیی َبن لرر مغقك : 

|3  2|  |  4|
         
⇒  {

3  2    4    1
3  2   (  4    

3
2

 

2 9ري  ديم: ثب ثٍ تًان دي رسبورن عرفیه معبدلٍ خًاَیم دادت:   12  4   2  ؛ ي از  وجب 16  8 

 2 2    3  َستىر. 32ي  -1جًاة َبن اژه معبدلٍ 0 
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|1  |معبدلٍ لرر مغقمی  هثبل@  را ثٍ سٍ ري  زژر حل وىیر.  3 4 

 (ولی٬چٌذضاتغِ ای وشدى٬ششط ) تا اسسفادُ اص زؼشیف لذس هغلك سٍش اٍل:

|  1|  {
  1           1
 (  1        1 

|  1|  4 3  
        
⇒ {

         1 
        
⇒    1  4 3   

        
⇒    

5
4
       1     
→       

5
          ق ق4

         1 
        
⇒  (  1  4 3   

        
⇒    

3
2
       1     
→       

3
ؽ ق ق2

 

مجمًعٍ جًاة   {
5
4
} 

 ري  ديم: ) ري  َىرسی( 

   ژعىی  عًل محل تلالی دي ومًدار می وىیم.را رسم  |1  |   ي  3 4  تًاثع  اثترا ومًدار 
5
جًاة  4

  است. معبدلٍ

 

 

 

 

 

 

 3       2         0        1         0        2        3       4       5    

5
 
4
 
3
 
2
 
0
 
 
 

 0 

 
5
4 
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 رن عرفیه( ري  سًم: ) ثٍ تًان رسبو

|  1|  4  3            |  1|2  (4 3  2 

 2  2  1  16 24  9 2  8 2  22  15  0 

1
8 (8  12 (8  10  0 {

8  12        
3
غ ق ق2

8  10       
5
 ق ق4

 

 

 

|4  2|ی ّای هؼادلِسیشِ هثال  4  وذاهٌذ؟ 6 

1 ){1   5}              2 ){ 1   5}               3 ){1  5}               4 ){ 1  5} 

 سٍش ششط _ساُ اٍل : سٍش جثشی 

|2  4|  6 
        
⇒ {

         2 
        
⇒  2  4  6 

        
⇒    5

       2     
→       5          

         2 
        
⇒  2  4  6 

        
⇒     1

       2     
→        1

 

 ّااسسفادُ اص ٍیژگی _ساُ دٍم : سٍش جثشی 

|2  4|  6 
    | |   

     
⇒         

→            2  4   6 
        
⇒  {2  4   6 

        
⇒   5   

2  4   6 
        
⇒    1

 

 اتسىاسی  _ساُ سَم : سٍش جثشی 

    زَاى 2    
→     4 2  16  16  36 

        
⇒ 4 2  16  20  0   

        
⇒   2  4  5  0

        
⇒ (  5 (  1  0

        
⇒ 

  5   
   1
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 ّا سا اص ها تخَاّذ ایي سٍش تْسش اسر()تیشسش صهاًی وِ زؼذاد سیشِساُ چْاسم : سٍش ٌّذسی 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 |2  4| ⏟    
 1

   6  ⏟
 2

        
⇒ {

 1  |2  4|
 2  6               

 ّاساُ خٌجن : حزف گضیٌِ

|2  |ی هؼادلِ هثال  4  |  3|  داسای چٌذ سیشِ اسر؟ 5 

 تیشواس( 4                2( 3               1( 2               0( 1

 1  |  2|  |  3| وٌیناص سٍش ٌّذسی اسسفادُ هی                                                                                 5   

{
  2  0    2   
  3  0     3 

 2  5 

 

x 1            2           3 

 1 2            0           2 

ˈ 
    ˈ 

    ˈ 
    ˈ 

    ˈ 
    ˈ 

    ˈ 
   
  

    ˈ 
    ˈ 

    ˈ 
    ˈ 

    ˈ  

ˈ     ˈ       ˈ     ˈ     ˈ           ˈ     ˈ     ˈ     ˈ     ˈ  5  1- 

𝑦2  6 • 

 
• 
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رين  3ي  -1مغٍ ثٍ عًل َبن ثر رين محًر عًل َب چٍ ومبعی يجًد دارد وٍ مجمًع فبصقٍ َبن  وُب از دي و هثبل@

 ثبدر؟ 6َب ثراثر  xمحًر 

 

|  ( 1 |  |  3|  6              

{
 
 

 
  2  2          1      2  2  6    2  4  ق ق  2    
4      1    3                                                                                           
2  2         3  2  2                     ق ق 4         8  2         6 

     |
 2
0     |

4
0 

 

|1  2|ی ّای هؼادلِزؼذاد سیشِ هثال  4  وذام اسر؟ 5 

 تیشواس( 4                0( 3               2( 2               1( 1

{
2  1  5    3        
2  1   5     2  

2 |ی ّای هؼادلِزؼذاد سیشِ هثال  4  1|  وذام اسر؟ 1 

1 )0               2 )1               3 )2                4 )3 

ˈ 
    ˈ 

    ˈ 
    ˈ 

    ˈ    

ˈ     ˈ          ˈ      ˈ        ˈ    

𝑦2  5 

3- 

5 

2 

 1                         3 
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{ 
2  1  1   2  2     √2

 2  1   1   2  0    0   
 

|1  ||ی ّای هؼادلِهجوَع سیشِ هثال  4  2|  3  وذام اسر؟ 0 

1 )0               2 )1               3 )2                4 )-2 

||  1|  2|  3 
       
⇒ {

|  1|  2   3  |  1|  5 
        
⇒  {

  1  5    6       
  1   5     4

|  1|  2   3  |  1|   1 
        
                      جَاب ًذاسد   ⇒

 

ّاسیشِ 6  هجوَع   ( 4  2 

| 2|ی هجوَػِ جَاب هؼادلِ هثال  4
|  1|

 وذام اسر؟ 3 

1 ){ 
3
5
   3}              2 ){3   2}               3 )                4 ){ 3  3

5
} 

| |ًىسِ : 

| |
 |

 

 
| 

|2 |
|  1|

 |
2 

  1
|  3 

         
⇒  {

2 
  1

 3     3    
2 

  1
  3     

3
5

 

|3  |ی هجوَػِ جَاب هؼادلِ هثال  4  سا تذسر آٍسیذ. |4  2| 

{
  3  2  4    1       

  3   (2  4    
7
3
 

|1  |ی ّای هؼادلِزؼذاد جَاب هثال  4  وذام اسر؟ |1  | 

 تیشواس( 4                0( 3               2( 2               1( 1

{
  1    1   1  غیش هوىي           1 

       
َابج  ⇒    

  1   (  1    0                                               
 

2 |ی ّای هؼادلِّای صیش دس هَسد ٍضؼیر سیشِوذاهیه اص گضیٌِ هثال  4  2  3|  | 2 صحیح  |1  2 

 اسر؟
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      دٍ سیشِ داسد     ( 2سیشِ حمیمی ًذاسد                                       ( 1

 اسر  2ّای آى تشاتش ( هجوَع سیش4ِّای آى تشاتش یه اسر             هجوَع سیشِ (3

{
 
 

 
  2  2  3   2  2  1 

         
⇒  3   1 

    غیش هوىي    
جَاب       →                                                             

 2  2  3   ( 2  2  1  
         
⇒  2 2  4  2  0 

                          0                        
→                   

یسیشِ هضاػف داسد یه 
     

 4
2
 2

 

2 |ثٍ ري  ججرن ي ثب استفبدٌ از يژگیی َبن لرر مغقك معبدلة  هثبل@  1|  را حل وىیر. |1  2| 

| 2  1|  |2  1|

 حبلت ايل
→      2  1  2  1  2 2   ژب 0   0  2 

 حبلت ديم
→      2  1   (2  1   2  2  2  0    12     

 

  
   √ 

2  
 2 2√3

2   1     √3  {
   1 √3  0 73⁄

   1 √3   2 73⁄
 

 

ای داخل قدر هطلق یک ریشِ داشتِ باشد ٍ بیرٍى قدر ٍقتی هعادلِ یا ًاهعادلًِکتِ کاربردی 4 

ای  از تعریف قدرهطلق ٍ تبدیل بِ تابع   چٌدضابطِ ستفادُاِ باشین دار داشتxهطلق عبارت 

 .هعوَلاً بْتریي رٍش است

|1  |  2ی ّای هؼادلِزؼذاد سیشِ 4 هثال  وذام اسر؟ 1 

1 )1               2 )2               3 )3                4)4 

  1  0    1                             

{
         1 

        
⇒ 2  (  1  1    

2
3
غیش لاتل لثَل چَى تایذ 1   تاشذ 

         1 
        
⇒ 2  ( (  1 )  1    0     لاتل لثَل چَى 1   اسر 

 

  

 

ˈ
 
1 
° 

𝑥  0 𝑥  1 
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 معبدلٍ َبن زژر را حل وىیر. هثبل @

   الف
2   

|  3|
 1

  3
→ |  3|  2    {

  3    3  2    2  5       
5
2
غ ق ق 

  3    3    2   3   غیر ممىه       2  
 

2 √   ة  2  1  2  1  √(  1 2  2  1            |  1|  2  1 

{
  1    1  2  1 غ ق ق                  2    

  1    1   2  1  2  0  ق ق 0   
 

 معبد ت لرر مغقمی زژر را حل وىیر.  هثبل@

| ||الف(   1| |1  2|ة(              5   | | | | د(                       7    4  

 حل:

| ||   الف  1|  5  {
| |  1  5
| |  1   5  {

| |  6  {
  6
   6

| |  غیر لبثل لجًل 4  
 

|1  2|   ة  | |  7  

{
 
 

 
 2  1    7            

1
2

 2  1    7     0    
1
2

 2  1    7           0

 

{
 
 

 
   

8
3
          

1
2

(غ ق ق)  6    0    
1
2

   2            0
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| |    د   4  {

 2                                       0                غیر ممىه    4  

  2   4             0       2  4  {
 غیر لبثل لجًل  2  

   2

 

معبدلٍ َبن ثٍ دست  مرٌ را ثٍ ري   3   س ثٍ ازان ومًدار َر ژه از دي تبثع زژر را رسم وىیر، س هثبل@

 َىرسی ي ججرن حل وىیر.

       الف
 

| |
 {

  
 

 
 3        0

  
 

  
 3        0

   {
  1  3  ق ق  4   

  1  3 غ ق ق 2   
 

  3 

 

 

 

2      ة  6   2  6  3     2  6  3  0   48 

  
   √ 

2  
6 4√3

2  3  2√3  {
  3 2√3  6 46⁄

  3 2√3  0 46⁄
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| ||   ) ومًدار تبثع  توریي@ را ، َم ثٍ ري  َىرسی ي َم ثٍ  f(   1را رسم وىیر، س س معبدلٍ  |2 

 ري  ججرن، حل ومبژیر. 

2 |   ) ومًدار تبثع  توریي@ 2 | س ثٍ دي ري  َىرسی ي ججرن معبدلٍ را رسم وىیر ، س | 2   2 |  2 

 را حل ومبژیر. 
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هعادلات قدر هطلقی  ًا حل

یا اتغِضٌذچ  اتغز  ِت  ثذیلز  ذسهغلكل ٍ  ؼشیفز  صا  سسفادُا 

ّاٍیژگی                                                       اسسفادُ اص 

{اتسىاسی(هؼوَلاً ّواى تِ زَاى 2 سساًذى اسر)               
 
 

 
 

 سٍش جثشی 

سٍش ٌّذسی                                                                                    

          ( شَدهی ّاییزسر وِ هجوَػِ جَاب دادُ  (تشای  ّاگضیٌِ {سٍش سد 
 
 
 
 

 
 
 
 

 

 

|1  |اهؼادلِ هجوَػِ جَاب ً هثال  4  وذام اسر؟ |3  | 

1 )(2                    2 )(1                    3) (    3                4 )(1  3  

  سٍش ششط: _ساُ اٍل : سٍش جثشی 

 |  1| ⏟    

1   سیشِ

  |  3| ⏟     

3   سیشِ

 

   

{
 
 

 
   3 

        
⇒   1    3 

        
⇒  1   3  1  3

 
   3               

1    3 
        
⇒   1  3    

        
⇒ 2  4    2

1   3
→   
 

2    3

  1 
        
⇒ 1       3  1  3  ؽ ق ق 

 
                                     

 

  3  2    3 
        
 جَاب ًْایی              2   ⇒

 ّا ٍ اتسىاسیدٍم : سٍش جثشی اسسفادُ اص ٍیژگی ساُ

| | 
 
 
 | | 

اهؼادلًِ لذسهغلك داشسِ تاشذ  اگش عشفیي 
                                                                                                                      
→                                          

سساًینهی زا لذسهغلك اص تیي تشٍد  عشفیي ًاهؼادلِ سا تِ زَاى 2 
  2 

 
 
  2                                                          

|  1|  |  3|
   تِ زَاى 2  
→     (  1 2  (  3 2  

        
⇒  2  2  1   2  6  9

        
⇒ 4  8    2

 

  ⏟|1  |                                            ساُ سَم : سٍش ٌّذسی 
 1

 |  3|⏟  
 2

 

ˈ                ˈ 1                           3 

𝑥  1 1  𝑥  3 𝑥  3 
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 1   2  
        
 ًوَداس 1   تالای ًوَداس 2  اسر  ⇒

 شًَذ.حزف هی 4ٍ  3ٍ  2ّای ( گضی2ٌٍِ  1ّای )اخسلاف گضیٌِ 2  ّا : تا اًسخاب ساُ چْاسم : سد گضیٌِ

 هجوَػِ جَاب ًاهؼادلاذ صیش سا تذسر آٍسیذ؟ هثال  4

| |      الف  5  6  0 

  0 

{
  
 

  
           0

        
⇒  (   5  6  0   2  5  6  0

    زؼییي ػلاهر    
→        

{  0}  {   1    6}    6
 

          0
        
⇒  (    5  6  0    2  5  6  0

    زؼییي ػلاهر    
→        

{  0}  { 3   2    6}   3     2

 

 

 

 

جَاب ًْایی    6   3     2 

|2  |      ب  4  | |
        
⇒ {  2  0     2

  0                             
     

   

 

x         -1                6  

 2  5  6         ⏟  

جَاب

 -         ⏟  

جَاب

 

x         -3               -2  

  2  5  6 -         ⏟  

جَاب

 - 

ˈ      ˈ      ˈ  3           2           1  ° 

ˈ
 
° 

𝑥  1 𝑥  1 

• 

° ° ° ° 

ˈ                ˈ -2                         0 
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{

         0
       
⇒   2  4      1  0    1                                                                

        2    0
       
⇒   2  4  (    2  4 جَاب ّویشِ دسسر    

       
⇒  2    0
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⇒  (  2  4  (     2  6     3   3     2               
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     0  
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 0  3 2  8  3
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3   جَاب ًْایی         3    ( 3 3 
  

 

3  2}                  1  1   2  3  2      ذ  0    
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| | 4  )هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ  هثال  4  (92تِ وذام صَسذ اسر؟ )سشاسشی سیاضی فیضیه  5  2 

1) (1  5                                            2 )(1  √6  1  √6) 

3) (1  5  (1  √6    )             4 )(    1  √6)  (1  5   

       0   (  4  2  5   2  6  5  0  1    5           

         0    (  4  2  5   2  2  5  0 {   1  √6
   1  √6

 

اجسواع  (    1  √6  (1  5  

(II ٍیژگی                                                                          )ػذد ّای لذس هغلك )ًاهؼادلاذ 

1    | |    
       0      
⇒            

} یؼٌی
     

 
    

 

 وذام اسر؟ 2  1   ی هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ هثال  4

 2    1  2   1    3 

| هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ  هثال  4
2  3
  2 |  وذام اسر؟ 1 

1 )( 5                   2 )(
1
3                        3 )(   

1
3                  4 )( 

1
3   5  

 1  
2  3
  2  1                                                    

{
 
 

 
 

2  3
  2

 1  
2  3
  2

 1  0  
  5
  2

 0

اشسشان
2  3
  2

  1  
2  3
  2

 1  0  
3  1
  2
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جَاب ًْایی  { 2    5}  {   2    
1
3
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1
3
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| ||هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ  هثال  4  1|  وذام اسر؟ 2 

1 )[ 1  1]             2 )[ 2  2]             3 )[ 3  3]             4 )[ 4  4]              

|| |  1|  2   2      1  2   1      3

 {
 1 ّویشِ  لذس هغلك ّوَاسُ اص هٌفی تضسگسش اسر        

    3   3    3                                                          

 

3     جَاب ًْایی    3   3    3 

|2  ||: هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ   هثال  1|  (9شاهل چٌذ ػذد صحیح اسر؟ )جَاب:  3 

 3  |  2|  1  3   2  |  2|  4

 

{
 
 

 
  2  |  2| جَاب  لذس هغلك ّویشِ اص هٌفی تضسگسش اسر خس ّویشِ تشلشاس اسر     

ٍ
|  2|  4    4    2  4    6    2                                                     

جَاب ًْایی      6    2    6    2

 

|1  |اگش  هثال  4 |3  2|  ، آى گاُ حاصل 2   سا تذسر آٍسیذ؟  |3  |2 

 9جَاب :

|  1|  2    2    1  2    1    3
  |2  3|  2|  3|  2  3  2( (  3 )  9 

 

10اگش ًاهساٍی  هثال 4 |   |هؼادل  20     وذام اسر؟    تاشذ    

  85(4                                      75(3                              65(2                                 55(1 

          {
           

10    20
 {

     10
       20  

  15
  5  
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      | |    {
      
    

   

|2  |ی : هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ 38هثال   شاهل چٌذ ػذد صحیح اسر؟ 1 

1 )3               2 )4                3 )5                 4 )6 

 {

  2  1    3   
یا

  2   1    1
 

 ست  يرژر.ثٍ دعجبرت زژر را ثب استفبدٌ از ومبد لرر مغقك ثٍ صًرت ژه وبمعبدلٍ ثىًژسیر ي جًاة را   هثبل@

 است.  2ثسري تر از   3-  ي xفبصقٍ ثیه  -

 

|  ( 3 |  2  {
  3  2     1   
  3   2     5 

 

|هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ  هثال  4
1
 
|  وذام اسر؟ 1 

{
 
 

 
 

1
 
 1  

1
 
 1  0  

  1
 

 0  0    1       

یا

1
 
  1  

1
 
 1  0  

  1
 

 0   1    0

جَاب ًْایی    ( 1  0  (0  1 

 

|هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ  هثال  4
  2

2  1
|  (92تِ صَسذ وذام تاصُ اسر؟ )سشاسشی زجشتی  1 

1 )( 3  1
2)  ( 

1
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1
3)                 2 )( 2   1

2)  ( 
1
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3 )( 3   1
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1
3) 
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 }    سٍش اٍل :                                                                                                                  
1
2} 

             |2  1|              
→              

|  2|
|2  1|

 1  |  2|  |2  1| 

     (  2     
⇒       2  4  4  4 2  4  1

 3 2  8  3  0           
 

x             3-              
1
3
           

3 2  8  3 + - + 

جَاب  ( 3  
1
3
)  { 

1
2
} 

 سٍش دٍم : 

       | |    {
      
    

اجسواع  

{
 
 

 
 
  2

2  1
 1  

  2
2  1

 1  0  
   3
2  1

 0  

 
  2

2  1
  1  

  2
2  1

 1  0  
3  1
2  1

 0

 

 

x                3-                
1
2
 

   3 + - - 

2  1 - - + 

 -         ⏟  
جَاب

 - 

جَاب ًْایی  ( 3   
1
2
)  ( 

1
2
 
1
3
) 

2 ی اگش هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ هثال 4 |   |سا تِ صَسذ  6    وذام     ًشاى دّین حاصل    

  -2اسر؟ جَاب 

 2    6   2    6  0 

x            2-             3+            

 2    6 + - + 

 

x               
1
2
                 

1
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3  1 - - + 

2  1 - + + 
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|   |    {
         

 
       

{
     

      3     
→         3            

      
       2     
→            2

   
1
2
    

5
2

 

 وذام اسر؟ 1  2  2  3 ی هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ هثال4

}سٍش ششط تْسش اسر
         

2
3
 3  2  2  1    3  

2
3
   3                               

         
2
3
  (3  2  2  1   5   1    

1
5
 

1
5
   

2
3

 

  جَاب ًْایی
2
3
   3       

1
5
   

2
3
 

1
5
   3 

ای داخل قدر هطلق یک ریشِ داشتِ باشد ٍ بیرٍى قدر ٍقتی هعادلِ یا ًاهعادلًِکتِ کاربردی 4 

ای  از تعریف قدرهطلق ٍ تبدیل بِ تابع   چٌدضابطِ ستفادُاِ باشین دار داشتxهطلق عبارت 

 .هعوَلاً بْتریي رٍش است

|3  2|ی دس هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ هثال  4  چٌذ ػذد صحیح ٍجَد داسد؟   

 تیشواس( 4                3( 3                   2( 2               1( 1

}سٍش ششط
     

3
2
     2  3         3            

3
2
   3

     
3
2
     2  3         1            1    

3
2

 

 

| |جَاب ًاهؼادلِ ی  هثال  4   2  سا تذسر آٍسیذ؟   

{
 
 

 
      0     2     0   2  2 

{  0}  {  0    2}    2
     0       2     0   2      

{  0}  {  {0}}    0
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9|هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ  هثال  4  2 |  وذام اسر؟  4 

1 )  0               2 )   4 5                   3 )  1 5                4 )  1 5 

 سٍش ششط تْسش اسر

{
 
 

 
          

9
2
  (9  2   4   2  9     

9
2
  

         
9
2
 9  2  4   6   9    

3
2
 

3
2
       

جَاب ًْایی       
3
2
   

3
2

 

 

رساًین ٍ قدر هطلق هی 8ًکتِ 4 اگر دٍ طرف قدر هطلق داشتین بِ تَاى 

 .دارینرا برهی

| | 
 
 
 | |

سساًینهی           تِ زَاى   
⇒               

 
 
    

|1  |ی ادلِهجوَػِ جَاب ًاهؼ هثال  4  وذام اسر؟ | | 
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1
2
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⇒      (  1 2   2   2  2  1   2   2  1  0    

1
2
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15
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-فشجِ صٍج تگیشین تشای ّش دٍ عشف آى لذس هغلك هیسادیىال تااگش اص عشفیي یه زساٍی یا ًاهساٍی  ًکتِ 4

 گزاسین

 2  
 
 
 
  2  

     √
2 

      
→       | |  

 
 
 
 | | 

2 3  )ی ًاهؼادلِ هثال  4  سا حل وٌیذ. 64 

(  3 2  64
     √       
⇒     |  3|  |8|  |  3|  8   8    3  8   5  5  11 

 ًسیجِ : 

 

 

2 2  )√مجمًعٍ ن جًاة معبدلٍ ن  هثبل@  .را ثیبثیر   2 

√(  2 2  2   

|  2|  2   {
  2  2     2              2

مجمًعٍ ن جًاة     2                       ثرژُی    2    2  )   (   2] 

0اگش  هثال  4 2 √تاشذ حاصل ػثاسذ  1     1  وذام اسر؟ 2 √2 

1 )  1                2 )1                 3 ) 1                 4 )  1 

√ 2  1  2√ 2  √ 2  1  2| |  
     0   1      
→       √ 2  1  2  √ 2  2  1  √(  1 2

 |  1|  
     0   1      
→        (  1     1  1    

0  اگش  هثال  4      ٍ| | 2 √تاشذ حاصل ػثاسذ  | |    2  2   √ 2   2  وذام اسر؟   2 

1 )2                 2 )2               3 ) 2               4 ) 2  

√ 2 2 
 | |    

√ 2  12  1
  

 

 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



12021201010حبیب هاشمی   

46 
 

√ 2   2  2   √(    2  |   |
وٌینهی 2     1            فشض 
→                   (         

√ 2   2  2   √(    2  |   |
وٌینهی 2     1            فشض 
→                   (         

√ 2   2  2   √ 2   2  2   (      (       2 

 

2 تا ششط  هثال  4 2 √حاصل ػثاسذ      
1
 2  2  √ 2  

1
 2  وذام اسر؟ 2 

1 )2                2 )2
 

              3 )2               4 )4 

 2     2    0 

x            2-             3+            

 2    +         ⏟  
جَاب

 + 

√ 2  
1
 2  2  √(  

1
 
)

2
 |  

1
 
|
              0   1                
→                 

1
 
 

√ 2  
1
 2  2  √(  

1
 
)

2
 |  

1
 
|
              0   1                
→                (  

1
 
)     

1
 
 

 √ 2  
1
 2  2  √ 2  

1
 2  2  (  

1
 
)  (   

1
 
)  

2
 

 

| |  | |  |   |⏟            
ًاهساٍی هثلص

  {
| |  | |   0    )   ٍ   ّن ػلاهر تاشٌذ     |   | 

| |  | |  0    )   ٍ   ّن ػلاهر ًثاشٌذ     |   | 
 

|2  |ی هجوَػِ جَاب هؼادلِ هثال  4  |  3|  وذام اسر؟ |5  2| 

|  2|⏟  
 

 |  3|⏟  
 

 |2  5|⏟    
   

 
         ٍ   ّن ػلاهسٌذ       
⇒             (  2 (  3  0   

x             2              3           

 + - + 

 .ًاهؼادلاذ اگش ّن صهاى سِ زا لذسهغلك داشسین تِ احسوال صیاد تایذ اص ًاهساٍی هثلص اسسفادُ وٌین هؼادلاذ ًٍىسِ: دس

 

° ° 0    1  

𝑥  
1
2
وىیممی   فرض 

𝑥  
1
2
وىیممی   فرض 

° ° 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



12021201010حبیب هاشمی   

40 
 

|ی هجوَػِ جَاب ًاهؼادلِ هثال  4
1
2   1|  |

1
2   1|  وذام اسر؟ | | 

1 )( 2  2                 2 )  [ 2  2]              3 )  ( 2  2               4 ){ 2} 

|
1
2   1
⏟  

 

|  |
1
2  1
⏟  

 

|  |(
1
2  1
⏟  

 

)  (
1
2   1
⏟  

 

)|

    0  (
1
2   1) (

1
2   1)  0

 

 

 

 

|1  |ی ؼادلِهجوَػِ جَاب ًاه هثال  4  |  3|  وذام اسر؟ |4  2| 

|  1⏟  
 

|  |  3⏟  
 

|  |2  4⏟  
   

|  
     | | | | |   |    
→                 

|2  2|ی هجوَػِ جَاب هؼادلِ هثال  4  |  3|  وذام اسر؟ |1  | 

1 )[ 1  3]                2 )[1  3]              3 )[ 3  1]              4 )[ 3   1] 

|  |ًىسِ :   | | 

|  3|  | (  3 |  |3   | 

|2  2⏟  
 

|  |  3⏟  
 

|  |  1⏟  
   

| 

 

 

 

x                2                2 
1
2
  1 

- - + 

1
2
  1 

- + + 

 +         ⏟  
جَاب

 + 

x                 1                  3 
2  2 - + + 

3    + + - 

 -         ⏟  
جَاب

 - 

° 

° 

جًاة  ( 2  2  

(2𝑥  2 (3 𝑥  0 
° 

° 
° 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



12021201010حبیب هاشمی   

41 
 

ل زَاى تِ تیشٍى اص آى اًسمازَاى داخل لذسهغلك سا هی ًکتِ 4
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