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 محمدرضا مومنيي 

 
 

ي بين طول و عرض  اي است كه رابطه معادله :معادله خط
 كند.تمام نقاط روي خط را مشخص مي 

كه در    y=ax+bبه شكل  راست  لي معادله خط  فرم كنكته:
و    yآن   اعداد    bو    aو  باشد طول خط مي    xعرض خط 
  .د انثابت

سارا و اكرم دو خواهر هستند وقتي اكرم به دنيا آمد،  مثال:
ساله شود اكرم چند سال    7ساله بود، وقتي سارا    4سارا  

 مل كنيد) ا(جدول را كخواهد داشت؟
 )   xاكرم ( 0 1 3 5 7 ... 
 ) yسارا ( 4 5 ... ...  .. 15 

ر  در نظ  xو سن اكرم را  در نظر بگيريم    yاگر سن سارا را  
 كه يك معادله خط است.  y=x+4يم خواهيم داشت: بگير

ي  ي بين يك ضلع مربع و محيط مربع رابطه آيا رابطهمثال:  
 خطي است؟ چرا؟ 

x  مربعضلع1 2 3 5 7  
) y(  محيط4 8 12 20  ..  

را   مربع  ضلع  را    xاگر  مربع  محيط  بگيريم    yو  نظر  در 
 كه يك معادله خط است.  y=4xخواهيم داشت: 

مربع    :1تمرين مساحت  و  مربع  ضلع  يك  بين  رابطه  آيا 
 رابطه خطي است؟ 

 
 
 
 

هر    : آن  رسم نمودار خط از روي معادله  براي رسم 
ي خط كافي است دو نقطه از آن را بدست آورده و  معادله 

مختصات آن دو نقطع را به هم وصل كنيم تا  روي دستگاه  
 خط نمايان شود. 

خط تذكر: از  نقطه  دو  يافتن  معادله   براي  خط  در  ي 
مانند  عددهاي د به جاي    2و    1و    0لخواهي  قرار    xو... 

 ريم. آورا به دست مي  yدهيم و مقدار مي 

  xاگر در فرم كلي( استاندارد) معادله خط عدد قبل از  نكته:  
اعداد    xدر جدول به جاي    معمولاعدد صحيح (غير صفر) باشد  

 دهيم. مي  قرار  1و0

 سم كنيد. را ر y=-x+3ي خط  معادله مثال:

  

 
x 0 1 
y 3 2 

               

 
 

  
 
 
 
 
 
 
 

 سم كنيد.را ر  y=3xي خط معادله   مثال:

   
x 0 1 
y 0 3 
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 خط مبدا گذر
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 محمدرضا مومنيي 

هايي كه از مبدا ميگذرند به  ي خط صورت كلي معادله نتيجه:
 باشد. مي   y=axشكل 
نقطه از خط براي رسم، اگر    2براي يافتن مختصات    نكته:

  xدر معادله به جاي    معمولاعددكسري باشد    xعدد قبل از  
 دهيم. قرار ميو مخرج كسر  0اعداد 

 را رسم كنيد.  =x  yخطي به معادله نمودار ل:مثا

   

 
x 0 2 
y 0 3 

                  
 

 
را رسم كنيد    =yي  نمودار خطي به معادله :2تمرين

 يا خير؟ و مشخص كنيد كه از مبدا ميگذرد 

را روي دستگاه مختصات   x=3و    y=-2معادلات خط  مثال:
ها نياز به جدول نيست. فقط (براي رسم اين خط رسم كنيد.

كافي است هر نقطه داده شده را در دستگاه مختصات مشخص  
 كرد سپس خطي موازي محور از روي آن نقطه رسم كرد.) 

 
 

 درجه است.  90زاويه بين خطوط موازي با محور نكته:
خط  يبرا   نكته: معادلات  صورت    يرسم  به  كه 

)+ بار   ك يو      يبار به جا  كيدر جدول  هستند  )=
 دهيم.صفر قرار مي   ي به جا

را در دستگاه مختصات رسم    2x-3y=-6ي خط  معادله مثال:
 كنيد.

 

 3-    0     X 
   0 2 Y 

                        

 

 

X=3 

Y=-2 
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 محمدرضا مومنيي 

اي روي خط قرار گيرد آن است كه  ط اينكه نقطه شرنكته:
مختصات نقطه در معادله صدق كند، يعني با قرار دادن طول  

اي صحيح برقرار شود. در معادله، رابطه   yو xو عرض به جاي  
 قرار دارد؟   y=3x-5روي خط  =Aي آيا نقطه مثال:

y=3x-5

(-8)=3(-1)-5 -8=-3-5 -8=-8
ي يكسان شد پس اين نقطه روي  چون پاسخ دو طرف تساو

 خط قرار دارد. 
 روي خط  ي  را طوري بيابيد كه نقطه  aمقدار :مثال

ax-4y=7 .قرار داشته باشد 
 

 
 

 
  =y  يروي خطي به معادلهي  آيا نقطه:3تمرين

 قرار دارد؟ 
 
 
 
 

باشد    y=3x+4ي  روي خط به معادله  نقطه  اگر:4تمرين
 را بيابيد.  مقدار  

 
 
 
 

 قرار دارد؟  y=-3x+1كدام نقطه روي خط تست: 
           

              
98اصفهان

محور  :نكته با  برخورد خط  يافتن محل  به  ها  xبراي  معادله  در 
دهيم و براي يافتن محل برخورد خط با محور  قرار مي صفر  yجاي  

y به جاي هاx  دهيم.قرار مي صفر 
را با محورهاي    y=-x+2ي  مختصات برخورد خط به معادله مثال:

 مختصات بيابيد. 
هاxمحل برخورد با محور  :

 

تمرين 5:هاyمحل برخورد با محور 
 
 

را   =yي اي از خط به معادله مختصات نقطه :6تمرين
 بيابيد:
 باشد. 5ي طول آن نقطه الف)

 باشد. - 2ب)عرض آن نقطه 
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 محمدرضا مومنيي 

 
 
 
 

ضريب   y=ax+bي  در معادله شيب خط و عرض از مبدا:
x  يعنيa   را شيب خط وb دا خط گويند. را عرض از مب 

نقطه تذكر:  مبدا  از  واقع عرض  است كه خط در آن  اي  در 
صفر قرار    xها را قطع ميكند(در معادله به جاي  yنقطه محور  

 دهيم.) 
ها را قطع  xاي كه خط داده شده محورنقطه طول از مبدا:

   دهيم)صفر قرار مي   yكند.(در معادله به جاي  مي 

معادله  مبدا بايد  براي به دست آوردن شيب و عرض از  :نكته
 تبديل كرد.   y=ax+bرا به شكل استاندارد 

 هاي زير را بيابيد.شيب و عرض از مبدا هريك از خط مثال:
             = شيب 4   عرض از مبدا             0=

(الف 

(ب   شيب =- 1         =عرض از مبدا - 5  

4y=-12x+16     ج)

 
 

 =شيب        -3           =عرض از مبدا 4   
 

شيب خط و عرض از مبدا و طول از مبدا  : 1تمرين
 هاي زير را بيابيد.خط 

 5-=الف) 
 
 
 

 y=2ب) 
 

دو خط در صورتي موازي هستند كه شيب دو خط  نكته:
 y=2x-3و  y=2xمانند: برابر باشد. 

هستند كه شيب دو خط  هم عمود    صورتي بر  ردو خط د نكته:
- 1ها برابرشند يا حاصل ضرب شيب آنقرينه و معكوس يكديگر با

 اشد. ب
 =yو  y=-3x مانند: 
ميگذرد، برابر   و   هاي  شيب خطي كه از نقطه نكته:

است با 
اختلاف عرضها

 ها طولاختلاف 

ميگذرد را به دست    و  ي  شيب خطي كه از دو نقطه مثال:
 آوريد. 

 

نقطه :2تمرين دو  از  كه  را  خطي    و    ي  شيب 
 ميگذرد را بيابيد. 

 
 

ي خط راست براي نوشتن معادله ي خط راست:نوشتن معادله 
را داشته باشيم و    ه از خط و يك نقط  ) m( بايد شيب خط 

 ي خط به دست آيد:فرمول زير قرار دهيم تا معادله سپس در  
  

است  ي خط راستي را بنويسيد كه شيب آن برابر  معادله مثال:
 گذرد. مي  ي  و از نقطه 

و و  

y-1= (x-3) y-1= x-2 y= x-2+1 y= x-1
و    هاي  را بنويسيد كه از نقطه   ي خط راستيمعادله مثال:
 گذرد. مي  

 
 

y-4= (x-3) y-4= x- y=  - 
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 محمدرضا مومنيي 

نقطه معادله مثال: از  كه  بنويسيد  را  خطي    ي  ي 
موازي است.   ي  گذرد و با خط به معادله مي 

داده   برابر است پس شيب خط  موازي  چون شيب دو خط 
 شده را مي يابيم: 

 

 

 

 

 

 
=yخط   ي خطي را بنويسيد كه برمعادله مثال:

 بگذرد.  ي  عمود باشد و از نقطه  
شيب خط قرينه و معكوس شيب خط داده شده است و داريم 

 

 
 رسم شده را بنويسيد.  ي خط معادله :3تمرين

 
 و ي  خط رسم شده از دو نقطه راهنمايي:

گذرد. شيب خط را به دست آورده و از فرمول استفاده  مي 
 كنيد.

 . رسم شده را بنويسيد  ي خط معادله :مثال

 
 

 رسم شده را بنويسيد.  ي خط معادله :4تمرين

 
 

 نكته:
     y=0ها):Xها(ي محور طول ادله عم .1
     x=0ها):yها(عرض ي محور معادله  .2
     y=xساز ناحيه اول و سوم: ي نيم  معادله  .3
    y=-xي دوم و چهارم:ناحيه  ي نيم سازمعادله  .4

 
 

 1ناحيه

 4ناحيه

 2ناحيه

 3ناحيه
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 محمدرضا مومنيي 

 y=mها:  xوازي با محور ي خطوط مفرم كلي معادله نكته:
 x=nها:  yبا محور يخطوط مواز يمعادله  ي فرم كل

 اند.اعداد ثابت  m,nكه در آن 
دوم و  ي  هستنداز ناحيه شيب منفي  خطوطي كه داري  نكته:
مي   چهارم داراي  امتداد  كه  خطوطي  و  مثبت يابند  شيب 

 يابند.امتداد مي اول و سوم ي باشند از ناحيهمي 
محور  معادله :5تمرين موازي  كه  بنويسيد  را  ها xي خطي 
 بگذرد. ي  از نقطه باشد و 

 
خط  معادله :6تمرين با  كه  بنويسيد  را  خطي  =yي  x-2  

 موازي بوده و از مبدا مختصات بگذرد.
 
 

نقطه   mمقدار  :7تمرين سه  تا  كنيد  تعيين  طوري  ي  را 
 روي يك خط قرار گيرند.  و و

96تيزهوشان

 
 

با   3x+2y=12ي برخورد خط نقطه مختصات :8تمرين
 ه دست آوريد.ها را بمحور عرض 

 
 
 

را با   2x-5y=10الف)محل برخورد خط :9تمرين
 محوزهاي مختصات پيدا كنيد.

باشد و   - 6شيب آن ي خطي را بنويسيد كه ب)معادله 
 + قطع كند. 3ي ها را در نقطه yمحور  

خط مثال: برخورد  معادله محل  به  چه    y=2و    x=-1ي  هايي 
 اي است؟ نقطه 

 
 م محور موازي است؟اد با ك y+3=0ي خط به معادله مثال:

Y+3=0 y=-3 هاست  بنابراين اين خط موازي محور 
 

برخورد  نكته: مختصات محل  مبدا  مختصات  محورهاي 
  باشد. مي 
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 محمدرضا مومنيي 

 
 
 
 
 
 
 

-3xو    x+y=3ي  هايي به معادله در شكل زير، نمودار خط 
y=5   از روي اين ايمرا در يك دستگاه مختصات رسم كرده .

 ي ست كه اين دو خط يكديگر را در نقطه شكل معلوم ا
كرده  پس  قطع  است،  خط  هردو  روي  نقطه  اين  چون  اند. 

معادله  از  هر يك  آن جواب  -3xو    x+y=3هاي  مختصات 
y=3   مي دستگاه    y=1و    x=2گوييم  هستند.  جواب 

 هستند. هاي  معادله 

 
از دو  دو مجهول):(دو معادله    دستگاه معادلات خطي

منظورمان از حل كردن اين   ي خط تشكيل شده است.معادله 
به عبارت ديگر   .دستگاه، يافتن محل برخورد دو خط است

اي است كه در هر دو معادله صدق كند.يافتن مختصات نقطه 
خط نكته: دو  كه  صورتي  خط باشند موازي    در  دو  (شيب 

 ندارد.پاسخ دستگاه معادلات  يكسان باشد)

 مانند: 

 
 

ها (يكي از معادله در صورتي كه دو خط بر هم منطبق باشند نكته:
معادله  دو طرف  در  غير صفر  عددي  كردن  به  با ضرب  ديگر  ي 

 دستگاه معادلات بيشمار جواب دارد. دست آمده باشد) 

  مانند: 

 
تا دارد اگر و فقط اگر  معادلات خطي جواب يكدستگاه  نتيجه:
 نباشند.موازي و منطبق دو خط 

  در دستگاه  نكته:

باشد، آنگاه دستگاه داراي يك جواب است.    اگر .أ
آنگاه دستگاه جواب ندارد. يعني دو    اگر   .ب

 ي برخوردي ندارند ه خط باهم موازي هستند و نقط

دارد   اگر   .ج جواب  بيشمار  دستگاه    آنگاه 
  اند.يعني دو خط برهم منطبق 

 هاي خطي: دستگاه معادلههاي حل روش
 ) نيست (مرسومروش هندسي .1

 روش حذفي .2

 تبديلي) يا روش  (روش جايگزيني .3

 و.... .4
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 محمدرضا مومنيي 

 -2 

 حل دستگاه دو معادله دو مجهول به روش هندسي: 
معادله رسم خط   با به  داده شدههاهايي  برخورد  نقطه   ،ي  ي 

كنيم. مختصات برخورد  پيدا مي ها را (در صورت وجود)  آن
ها يكديگر را  ها جواب دستگاه مورد نظر است. اگر خط خط 

 (يعني موازي باشند) دستگاه جواب ندارد.  قطع نكنند 
دستگاه دو معادله دو مجهول زير را به روش هندسي  مثال:

 كنيد.  حل
 

 1 0 X 
 2(1)-1=1 2(0)-1Y 

      
 

 1 0 x 
 -(1)+2=1 -(0)+2=2 Y 

    

 
 

كه پاسخ دستگاه  مي باشد  ي محل برخورد دو خط نقطه 
 معادلات خطي است.

 و مجهول به روش حذفي: حل دستگاه دو معادله د
ضرايب يكي  يكي از معادلات را در عددي ضرب كرده به طوريكه 

از مجهولات در دو معادله قرينه شوند، سپس با جمع نمودن دو  
 آيد.يكي از مجهولات به دست مي معادله، 

دستگاه دو معادله دو مجهول زير را به روش حذفي حل    مثال: 
 كنيد.

 
 جمع       

 
     

  xبه دست آمده در يكي از معادلات مقدار    yبا جايگذاري مقدار  
 يابيم:را مي 

 

 

 

 كنند.قطع مي  ي  يكديگر را در نقطه پس دو خط 

دستگاه دو معادله دو مجهول زير را به روش حذفي    :1تمرين
 حل كنيد. 

 
 
 
 

 حل برخورد دو خط زير را بيابيد.م  :2تمرين
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 محمدرضا مومنيي 

دستگاه دو معادله دو مجهول زير را به روش حذفي    :3تمرين
 حل كنيد. 

  
 
 
 
 

 بيابيد.محل برخورد دو خط زير را   مثال:
  

هر دو معادله داراي ضريب   yو    xچون در اين دستگاه ضرايب  
از  پس    ، هستند   1غير   يكي  ضرايب  سازي  قرينه  براي 

ي بالا را در  معادله )  (xضريب  نياز است كه    )xمثلا (مجهولات
ي پايين را  معادله   )x(ي پايين ضرب كنيم و ضريب  دله معا

معادله  كنيم.در  ضرب  بالا  معادله  ي  دو  ضرايب  قرينه  اگر 
کنيمنيز ضرب می 1ها نشوند در يكي از معادله 

 
 0x-19y=-19                   جمع    

-19y=-19 y=1 
به دست آمده در يكي از معادلات مقدار    yبا جايگذاري مقدار  

x  يابيم:را مي 

 
 

 
 

 كنند.قطع مي  ي  پس دو خط يكديگر را در نقطه 

دله دو مجهول زير را به روش حذفي  دستگاه دو معا  :4تمرين
 حل كنيد. 

  

 
 
 

دستگاه دو معادله دو مجهول زير را به روش حذفي    :5تمرين
 حل كنيد. 

 

در  ي:جايگزين دو معادله دو مجهول به روش  حل دستگاه  
سب ديگري  ها را بر حها يكي از مجهول اين روش از يكي از معادله 

ي يك  اكنيم و با جايگذاري آن در معادله ديگر، به معادله پيدا مي
معادله مي مجهول   اين  ميرسيم.  حل  را  مجهولي  يك  كنيم  ي 

 .يابيمسپس مجهول ديگر را مي 
ايگزيني حل كنيد. ه روش جي خطي زير را به دستگاه معادل مثال:

 

مرتب ميكنيم  برحس ب 

رادرمعادله يپايين قرارمي دهيم  مقدار 
 

6y-14+y=-7 7y=7 y=1 

 

باشد.مي   A= ي   لي نقطه جواب دستگاه دو مجهو  

هاي زير را به روش جايگزيني حل كنيد. دستگاه :6تمرين  

   
 
 
 
 

   

 
 
 
 

دستگاه زير را حل كنيد.مثال:  

 

گردد. به خواننده واگذار مي  7تمرينان  ادامه حل سوال به عنو  

2  
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 محمدرضا مومنيي 

 دستگاه زير را حل كنيد.:8تمرين

  
 
 
 
 
 

براي  :9تمرين جواب  كه    yو    xيك  كنيد  تعيين  طوري 
دانيم هر عدد غير صفر  مي راهنمايي:  تساوي زير برقرار باشد.

برقرار  درصورتي تساوي زير  شود.  مي   1به توان صفر حاصل  
  ف شود كه توان هردو مساوي صفر باشد و حاصل هردو طر مي 

 شود.)  1برابر 
 

 
 
 
 

ي خطي را بنويسيد كه از محل برخورد دو  معادله :10تمرين
آن  مي   x+y=1و    y=x-y=1خط  شيب  و  گذرد 

دستگاه معادلات خطي تشكيل دهيد و  راهنمايي:است.(
ي برخورد دو خط را بيابيد و از فرمول ه با حل دستگاه نقط 

 استفاده كنيد.  

ي برخورد دو  ي خطي را بنويسيد كه از نقطه معادله :11تمرين
خط    x+2y=0و    3x-2y=8خط   با  و  موازي    y=5x-3بگذرد 
 باشد. 

96تيزهوشان البرز  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ها نو اختلاف سن آ سال  70مجموع سن علي و پدرش مثال:
.سال است. سن هريك را با تشكيل معادلات به دست آوريد  26  

سن علي  x=:سن پدر علي
 

 

جمع  2x=96 x=48  
(48)+y=70 y=70-48=22 

شترمرغ و گاو وجود   20 مجموعا ،در يك مزرعه :12تمرين
عدد است. در اين مزرعه چند  56ها پاهاي آن مجموع دارد.  

؟ گاو وجود دارد  شترمرغ و  
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