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 فصل اول: عددهاي صحیح و گویا

 : یادآوري عددهاي صحیحدرس اول

 اعداد صحیح شامل اعداد مثبت، صفر و اعداد منفی میباشد.

. . . , -3 , -2 , -1 , 0 , 1 , 2 , 3 , . . .  

 به معناي اعداد است. Zahlenي آلمانی دهند که ابتداي کلمهنشان می ℤ اعداد صحیح را با نماد*

 .باشندنمی*عددهاي کسري شامل اعداد صحیح 

 : قرینه یک عدد صحیح

 کنیم.براي نوشتن قرینه یک عدد، علامت آن را قرینه می

 . 0و  8-،  4+به ترتیب برابرند با  0و  8،  4-ي عددهاي مثال: قرینه

 جمع و تفریق عددهاي صحیح:

کنیم و نویسیم و سپس اگر دو عدد هم علامت بودند آنها را جمع میتر را میهمیشه ابتدا علامت عدد بزرگ
 کنیم.اگر هم علامت نبودند، عدد بزرگتر را منهاي عدد کوچکتر می

توانیم آن علامتها در جمع و تفریق اعداد صحیح ، هنگامی که دو علامت پشت سر هم قرار گرفت، مینکته: 
 کنیم: ک علامترا در هم ضرب کنیم و تبدیل به ی

                                                                          

ــ ــور کل ــه ط ــا یب ــب يضــرب علامته ــ هیش ــت م ــم مثب ــه ه ــودیب  ش
ــا ــرب علامته ــ يو ض ــم منف ــالف ه ــ یمخ ــودیم ــ. اش ــه در  نی نکت

ادامـــه دارد کـــه در  یکـــاربرد فراوانـــ زیـــن حیضـــرب اعـــداد صـــح
 پرداخت. میبه آن خواه
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 مثال:

-3 + (-5) = - 3 - 5 = - (3+5) = - 8 

+6 + (-9) = - (9-6) = - 3 

+7+2 = + (7+2) = + 9 

-15 – (+8) = - 15 – 8 = - (15+8) = - 23 

14 – (- 9) = 14+9 =23 

 هاي زیر را انجام دهید:تمرین: جمع و تفریق

1) 12 – 25 = 

2) -19 + 4 = 

3) 17 – (+15) = 

4) -24 + (- 39) = 

5) -15 + (-28) = 

6) -7 – 9 = 

7) -24 – (-11) = 

8) 21 - (-12) = 

9) - (-16) + (-15) = 

10) - (+6) – (-8) + (-9) = 

11) - (- (+4)) + (- (+ (-6))) = 

12) -3 + (-5 – (7)) = 

13) [-(-14) + (-(-18))] + [-17+ (-(+16))] = 
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 :حضرب و تقسیم اعداد صحی

و یا  کنیم. سپس اعداد را در هم ضرباي که گفته شد، ابتدا علامت جواب را مشخص میبا توجه به نکته
 کنیم.می تقسیم

 مثال:

(-9) × (+5) = - 45  
 ضرب کردیم. 5را در  9ابتدا منفی را در مثبت ضرب کردیم که حاصل منفی شد. سپس 

+27 ÷ (-3) = - 9 

 تقسیم کردیم. 3را بر  27پس شود منفی و سمثبت در منفی می

 

 هاي زیر را انجام دهید:تمرین: ضرب و تقسیم

1) 24÷8= 

2) -7 × 9 = 

3) 8 × (-6) = 

4) - 54 ÷ (-9) = 

5) (-13) × (-3) = 

: وقتی چند عملیات ریاضی پشت سر هم قرار میگیرند، اولویت ابتدا با عبارت داخل پرانتز یا کروشه است. نکته
ان یا جذر است و سپس ضرب و تقسیم و در انتها جمع و تفریق. پس همیشه ابتدا داخل سپس اولویت با تو

ب دهیم. ضردهیم و در انتها جمع و تفریق را انجام میپرانتز را حل میکنیم و بعد ضرب و تقسیم را انجام می
ا را از هند، آنو تقسیم نسبت به هم اولویت ندارند و وقتی که چند ضرب و تقسیم در یک عبارت وجود داشت

 چپ به راست انجام میدهیم. همینطور براي جمع و تفریق هم نسبت به هم اولویت نداریم.

 مثال: 

-12÷ (-3 + 6) – (-4) × (8 + (-5)) = -12 ÷ 3 - (-4) × (3) = -4 – (-12) = - 4 + 12 = 8 
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 تمرین: عملیات ریاضی زیر را انجام دهید:

1) 11 × 2 – 3 × ٦ ÷ ٤ = 

2) 7 – 2 × 4 + 3 = 

3) -16 ÷ 2 × 3 -4 = 

4) 1 – 2 × (1- (8-9) ) = 

5) [ - ( -18 + ( -3 ) ) ÷ ( 13 – ( + 6)) ] = 

6) 125 ÷ 5 – 6 × 15 + 10 = 

7) 38 – 7 × 6 ÷ ( -10 + 8) = 

8) 25 ÷ ( -5 ) + ( -4 ) × 8 ÷ 2 – ( -5 ) + ( -9 ÷ 3 ) = 

عبارت پشت سر هم باشند و بین آنها علامتی نباشد، آنها را وقتی که دو عبارت و یا یک عدد و یک  نکته:
 میتوان در هم ضرب نمود. مثال:

(6 – ( -9 )) (1+ (-4)) = (15) ( -3 ) = 15 × (-3) = -45 

 

9) (-41 – 38) (12 × (8 + (-13) ) ) = 

10) (28 ÷ ( ( 52 – 23) – ( -5 × (-3) ) ) ) ( -78 + (-84) = 

11) -33+ (-42) – ( 16 ÷ (2- (-2) (-1 – (+7) ) ) ) = 

 : با اعداد طبیعی در سالهاي قبل آشنا شدیم. اعداد طبیعی شامل اعداد مثبت میباشد:نکته

1 , 2 , 3 , 4 , . . . 

 دهند.به معناي طبیعی است نشان می Naturalکه ابتداي کلمه  ℕاعداد طبیعی را با نماد 

گویند که شامل اعداد مثبت به همراه که به آنها اعداد حسابی میاي دیگر از اعداد وجود دارند : گونهنکته
-باشند. در واقع اگر عدد صفر را به مجموعه اعداد طبیعی اضافه کنیم، اعداد حسابی به دست میصفر می

 آیند:

0 , 1 , 2 , 3 , 4 , . . . 
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 دهند.میبه معناي کامل است، نشان  Wholeکه ابتداي کلمه  اعداد حسابی را با نماد 

حالا میتوان به راحتی گفت که اعداد صحیح از اعداد طبیعی و قرینه اعداد طبیعی به همراه صفر تشکیل *
 شده است.

 

 را بنویسید: 3و  -4تمرین: اعداد صحیح بین 

 

 را بنویسید: 1تا  -6تمرین: اعداد صحیح بین 

 

 مشخص کنید:تمرین: بزرگترین عدد صحیح منفی و کوچکترین عدد صحیح مثبت را 

 

 تمرین: کدام یک از اعداد زیر هم صحیح و هم حسابی و هم طبیعی است؟

-2 , 6,09 , 0 , 83 , 32
8  , 9 

 

 اعداد حسابی، طبیعی و صحیح را از نظر داشتن تعداد اعضا، به ترتیب بنویسید:تمرین: 

 

داشته باشیم، میتوانیم با کمک  قرار گرفته باشند پشت سر هم که به طور منظم : اگر یک سري عددنکته
 روابط زیر، تعداد و مجموع آنها را به دست آوریم:

 تعداد:

آخر عدد اول عدد
اعداد يفاصله

1 

 مجموع:

آخر عدد اول عدد
2  
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 آوریم:مثال) مجموع و تعداد اعضاي مجموعه اعداد زیر را به دست می

5 , 9 , 13 , 17 , 21 , . . . , 93 

 آوریم:ابتدا تعداد اعضا را بدست می
93 5

4 1 88
4 1 23 

 را به دست بیاوریم: عددي   حالا میتوانیم مجموع این سري
93 5

2 23 98
2 23 49 23=1127 

 هاي زیر را حساب کنید:تمرین: مجموع اعداد دنباله

2 , 4 , 6 , 8 , . . . , 78 

 

 

4 , 10 , 16 , 22 , . . . , 190 

 

اگر این سري اعداد داراي اعداد یکی در میان مثبت و منفی باشند، عملیات ریاضی بین : نکته
. از رابطه تعداد اعضا که گفته شد استفاده میکنیم و عدد به دست آمده دهیمآنها را انجام می

داد اعضا را در براي تعداد اعضا را نصف میکنیم. در انتها براي بدست آوردن مجموع، نصف تع
 کنیم.حاصل عملیات ریاضی بین آن اعداد ضرب می

 آوریم:مجموع دنباله اعداد زیر را به دست می مثال:

3 , -5 , 7 , -9 , 11 , -13 , . . . , -65 

 عملیات ریاضی بین اعداد مثبت و منفی این دنباله:

3-5 = 7-9 = 11-13 = … = 63 -65 = -2 
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 رابر است با:تعداد اعضاي این دنباله ب
65 3

2 1 31 1 32 

اکنون براي  به دست آوردن مجموع اعداد دنباله، نصف تعداد اعداد را در حاصل عملیات ریاضی 
 ضرب می کنیم: -2یعنی 

32
2 2 16 2 32 

 تمرین: مجموع دنباله اعداد زیر را به دست آورید:

8 , -12 , 16 , -20 , 24 , -28 , . . . , -76 

 

 

 

 

را قرار دهید به طوري که حاصل عبارت بزرگترین  –تمرین: در جاي خالی علامتهاي + و یا 
 عدد ممکن شود:

1) 3- (…4) … (+2) – (5...3) 

 

2) -7 … (-6) × (-2) 

 

3) 8 + (…5)…(-3) – (…7) 
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 معرفی عددهاي گویا :درس دوم

 گویاست. هر عدد که بتوان آن را به صورت کسري نمایش داد، عددي

 تعریف اعداد گویا به زبان ریاضی، به شرح زیر است:

0  

 *صورت و مخرج اعداد گویا، عددي صحیح و مخرج مخالف صفر است.

به معناي خارج قسمت گرفته  quozienteباشد که از کلمه ایتالیایی می ℚنماد اعداد گویا *
 شده است.

 و طبیعی جز اعداد گویا هستند. تمام اعداد صحیح و حسابی*

5عدد 
68عددي گویاست. عدد  2

 عددي گویا، صحیح، حسابی و طبیعی است. چرا؟ 4

 
 مرین: عبارتهاي زیر را ساده کنید و نوع اعداد را مشخص کنید:ت

1 5 8
6 2  

 

2) 9 4
12 3  

 

3) 27 16
3 12  
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 اد گویا: جمع و تفریق اعددرس سوم

براي جمع و تفریق کسرها، ابتدا باید مخرج مشترك دو کسر را پیدا کنیم. سپس فقط صورتها 
 کنیم.را با هم جمع و یا از هم کم می

کنیم. مخرج مشترك در واقع ك م م مخرج کسرهاست. ك م م مخرج دو کسر را پیدا می
این کار صورت و مخرج  سپس باید کسرها را تبدیل به کسري با مخرج ك م م کنیم. براي

 کسرها را باید در عددي مناسب ضرب کنیم.

 مثال:
3
4

8
6

9
12

16
12

9 16
12

25
12  

5
8

13
12

15
24

26
24

15 26
24

11
24  

 هاي زیر را انجام دهید:ها و تفریقجمعتمرین: 

1 6
5

17
25  

2 11
12

9
10

8
5  

3 13
2

27
8  

4 26
21

12
7  

5 4
9

5
6  

6 7
12

5
18  

7 8
15

7
12  
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8 3 2
7  

9 3 2
5 4 9

10  

10 5 1
8 6 7

4  

11 1 6 3 1
5

25
15  

 : ضرب و تقسیم اعداد گویادرس چهارم

ضرب علامتها که آموختیم مشخص  براي ضرب اعداد گویا، ابتدا علامت جواب را طبق نکته
 کنیم. سپس صورت را در صورت و مخرج را در مخرج ضرب میکنیم. می

 مثال:
3

8
5
4

15
32  

براي تقسیم دو عبارت گویا، کسر اول را در معکوس کسر دوم ضرب میکنیم. براي معکوس 
 مثال: کردن، جاي صورت و مخرج را عوض میکنیم.

5
4

7
3

5
4

3
7

35
28 

توانیم صورت هر کسر را با مخرج کسر دیگر و یا همان کسر ساده هنگام ضرب کسرها می نکته:

 مثال: کرد.

 

4
8
3
1

1
3
9
12
3

4
1 4 
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 نزدیک در نزدیک، دور در دور: قانون نکته

کسر را بر روي یکدیگر بنویسیم تا  هاي حل تقسیم کسرها، این است که آن دویکی دیگر از راه
یک کسر با دو صورت و دو مخرج به دست آید. براي به دست آوردن جواب، نزدیک را در نزدیک 

کنیم. حاصل دور در دور را در صورت و نزدیک در نزدیک را در مخرج و دور را در دور ضرب می
 مثال: نویسیم.می

5
4

3
8

5
43
8

40
12

10
3  

 : قبل از ضرب دور در دور، نزدیک در نزدیک، میتوانیم کسرها را یکی در میان ساده کنیم.نکته

 مثال:

5
4

3
8

5
438
2

10
3  

 هاي زیر را انجام دهید: (ساده ترین صورت جواب را بنویسید)ها و تقسیمضرب تمرین:

1 12
15

21
6  

2 4
25

15
12  

3 18
32

8
24  

4 16
9

27
24  

5 20
18

8
12  
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6 25
6

15
12  

7 14
18

28
27  

8 42
14

35
49  

9) 
72
6
63
12

 = 

10
49

38
28
19

 

 تمرین: عملیات ریاضی زیر را انجام دهید:

1 6
8

3
6 4 2

5  

 

2 24
7

14
8

12
9

5
6

4
12  

 

3 9
4

2
3

5
6

14
3

21
9  

 

4 4 1
6 2 4 8

3 4 6
5  
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5
2 6

3 5
16 2

12 3
 

 

6 5
5
4
15 4 3

7 0 6  

 

توان نوشت. دو راه براي نوشتن هر تعداد عدد بین دو عدد گویا، بیشمار عدد گویا می کته:ن
 دلخواه بین دو عدد گویا وجود دارد.

 روش اول:

ها را در یک واحد بیشتر . سپس صورت و مخرج آنکنیمدو کسر داده شده را هم مخرج میابتدا 
 کنیم.د خواسته شده ضرب میاعدتاز 

 یادمان باشد که پس از هم مخرج کردن دو کسر، حتما باید عدد کوچکتر اول نوشته شود.*

3مثال: سه عدد گویا بین 
10 و 1

 نویسیم:می 5
1
5

3
10

2
10

3
10

2
10

3
10 4 8

40
12
40

8
40

9
40

10
40

11
40

12
40 

 روش دوم:

ضرب  هم را با رتهاوگویا ایجاد کنیم. براي این کار صعدد  یکی یکیبین دو عدد گویا، میتوانیم 
تا مخرج کسر جدید  کنیمو مخرجها را با هم ضرب می کنیم تا صورت کسر جدید ایجاد شودمی

 را بسازد.

 همان مثال قبلی را در نظر میگیریم:
1
5

3
10

1
5

1 3
5 10

3
10

1
5

4
15

3
10

1
5

1 4
5 15

4
15

4 3
15 10

3
10

1
5

5
20

4
15

7
25

3
10 
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5تمرین: بین 
9و  2

 چهار عدد گویا بنویسید: 4

 

 

 بین اعداد گویاي زیر بنویسید:تمرین: سه عدد گویا 
3

5
2

4  
 

1تمرین: پنج عدد گویا بین 
1و  6

 سید:بنوی 12

 

 

2تمرین: بین اعداد گویاي  3
7و  6

 گویا بنویسید:چهار عدد  4
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