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 هقذهِ

ًگارش ضدُ اسر، دارای ٍیژگی ّاای سیاز   «  فصل اٍل ریاضی دٍاسدّن زجزتی »جشٍُ حاضز کِ تزاساس هغالة هثحص 

 اسر:

 تاس کزدى هفاّیوی کِ در کساب درسی تِ علر هحدٍدیر حجن، تِ آى کوسز خزداخسِ ضدُ اسر. -1

 اى داًص آهَس  ارائِ ضدُ اسر.هغالة تِ صَرذ سادُ ٍ رٍاى ٍ تِ ست -2

هغالة ٍ ًکاذ، تِ گًَِ ایی اسر کِ خلأ تیي هغالة ارائِ ضدُ در کسة درسای ٍ سالاا ذ هغازد ضادُ در کٌکَرّاای       -3

 کٌد. سزاسزی را خز 

ٍ  زز اس کساب درسی، تِ هغالة خزداخسِ ضدُ ٍ  تِ ّوایي هٌواَر اس هطاال    زز ٍ جاهع در ایي کساب تا ًگاّی عویق -4 هساائل   ّاا 

 حل ضدُ هسٌَعی تْزُ گزفسِ این.

 ایجاد زعادل ًسثی تیي هْارذ ّای هحاسثاذ صَری ٍ درک هفَْهی. -5

 اسسفادُ اس هسائل تاس خاسخ. -6

 زَجِ تِ داًص قثلی داًص آهَساى.-7

 ایجاد ازصال ٍ ارزثاط تیي جٌثِ ّای هسفاٍذ یک هفَْم ٍ ًیش تیي یک هفَْم ٍ دیگز هفاّین کساب. -8

خایاى اهیدٍارین کِ هغالعِ ی دقیق ایي کساب ٍ تْزُ گیازی اس رٌّوَدّاای دتیازاى فزّی ساِ ٍ گازاى قادر تسَاًاد هَف یار         در 

زحصیلی ضوا خَتاى را زضویي ٍ زطثیر ًواید. ارائِ ی ًوزاذ ضوا داًص خژٍّاى، دتیزاى فزّی سِ ٍ گزاى قدر، هَجاة ساداس   

 ٍ اهسٌاى اسر.

 حثیة ّاضوی
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 ٍل تخص اٍلدرس ا

 

 

 ًوَدارّای  قاتل استفادُ در اًتقال یاد آٍری 

  √   )اتزٍ(        الف( تاتع رادیکالی

 

 

 2      ) سْوی(    2درجِ ب( 

 

 3       )  لز(         3( درجِ ج

 

 رسن ًوَدار تَاتع تِ کوک اًتقال
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 | |  ت( تاتع قذرهطلق       

 

       ث( تاتع سیٌَسی      

 

       َسی      ج( تاتع کسیٌ
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             چ( تاتع لگاریتوی

 

 

 

        ح( تاتع ًوایی 

 

 

 

 

 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



 

@eshgheriazikonkour  93089302190حبیب هاشمی  www.riazikade.ir 

 

8 
 

 جوع یا زفزیق هی ضَد) زاضیز جوعی)زفزی ی((     یا   ) در ایي حالر عددی تا الف( اًتقال طَلی ٍ عزضی

  اًتقال طَلی ) اًتقال قطاری(

)تزای رسن ًوَدار زاتع  )y f x a  کافی اسر ًوَدار زاتع( )y f x  ُرا تِ اًداسa  ٍاحدتِ سور چح

 اًس ال دّین

)تزای رسن ًوَدار زاتع  )y f x a  کافی اسر ًوَدار زاتع( )y f x  ُرا تِ اًداسa  ٍاحدتِ سور راسر

 اًس ال دّین.

جوع     آًْا تا   ه دار           یعٌی زک زک ً اط زاتع   )عَلْا( زاضیز هیشارُ(  اسر رٍی     زَخًَِ ی   .)چَى  ًکتِ:

 زفزیق هی کٌین ٍ تالعکس( داضسین  )اگز هطثر یا زفزیق هی ضَد.

 داضسین تِ سور هٌفی ّا هیزین ٍ تالعکس هطثراسر یعٌی اگز  هعکَس (x)زاضیز رٍی عَل ّا ًکسِ:

 اًتقال عزضی ) اًتقال آساًسَری(

)تزای رسن ًوَدار زاتع  )y f x a  کافی اسر ًوَدار زاتع( )y f x  ُرا تِ اًداسa   ٍاحدتِ سور تا

 اًس ال دّین.

)رسن ًوَدار زاتع تزای  )y f x a  کافی اسر ًوَدار زاتع( )y f x  ُرا تِ اًداسa  ٍاحدتِ سور خاییي

 اًس ال دّین.

          ً اط زاتع  یعٌی زک زک  )عزضْا( زاضیز هیشارُ(  رٍی خساسر     زَخًَِ ی    هیسًَِ تیاد کٌار   .)چَى  ًکتِ:

 )اگز هطثر داضسین  جوع هی کٌین ٍ اگز هٌفی داضسین زفزیق هی کٌین( جوع یا زفزیق هی ضَد.    آًْا تا   ه دار 

هسس ین اسر یعٌی اگز هطثر داضسین تِ سور هطثر  ّا هیزین ٍ اگز هٌفی داضسین تِ       زاضیز رٍی عزض ّا ًکسِ:

 سور هٌفی  ّا .
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+ 2  تزای رسن ًوَدار  هثال: -ی یک ٍاحد تِ سور تا  جاتِرا تِ اًداسُ 2  کافی اسر ًوَدار     1

 ضَد.(جا هیّا ًیش یک ٍاحد تِ سور تا  جاتxِجایی، هحَر جا کٌین )در ایي جاتِ

 

 

 

)  تزای رسن ًوَدار  هثال:
1
2
)

 
− )   تاید ًوَدار   1

1
2
)

 
ی یک ٍاحد تِ سور خاییي را  تِ اًداسُ  

ی یک ٍاحد تِ سور خاییي اًس ال دادُ هی ضَد ٍ ّا( ًیش تِ اًداسxُ)هحَر  y=oاًس ال دّین. در ایي اًس ال خظ 

 ضَد.ًشدیک هی y=-1ًوَدار تِ خظ 
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رسد، هی (o,o)ی یک ٍاحد تِ سور خاییي اًس ال دّین، تِ ً غِ یرا تِ اًداسُ (o,1)ی کِ اگز ً غِ زَجِ کٌید

  گذرد.هی (o,o)ی تٌاتز ایي ًوَدار اس هثدأ ه سصاذ، یعٌی ً غِ

+         خَاّین ًوَدار زاتع رسن ضدُ اسر. هی   2   ی تا داهٌِ       ًوَدار زاتع  هثال: 2  ٍ

           −
 

2
 ک اًس ال رسن کٌین. تا زَجِ تِ زَضیحاذ تا ، کافی اسر ًوَدار زاتعرا تِ کو  

 رسن ضَد )ضکل الف( ٍ اگز آى را  f(x)ٍاحد تِ تا  اًس ال دّین زا  2را          

2
ٍاحد تِ راسر اًس ال  

 ضَد. )ضکل ب(رسن هی g(x)دّین، 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ی دٍ ٍاحد تِ سور راسر اًس ال دّین.را  تِ اًداسُ   2   وَدار تاید ً  2  2  تزای رسن ًوَدار  هثال:
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𝜋
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    2 واحد به  راست    
            

دهیممی          انتقال 
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2      تزای رسن ًوَدار زاتع هثال :  + 2     کافیسر ًوَدار  1         ٍاحد تِ تا  اًس ال دّین . 1ی را تِ اًداسُ  

 

 

 

1        ًوَدار زاتع  هثال:
3
  +  ٌید.را رسن ک  2

1        تزای رسن ًوَدار 
3
  + 1     کافی اسر ًوَدار   2

3
را دٍ ٍاحد  تِ سور چح اًس ال   

 کٌد(.ّا( ًیش دٍ ٍاحد تِ سور چح اًس ال خیدا هیy)هحَر   x=oدّین )در ایي اًس ال، خظ 

  

 

 

 

 ًوَدار زاتع سیز را رسن کٌید. هثال:

     3  −       )الف  1

3     حل(  اگز ًوَدار    ی یک ٍاحد تِ سور راسر اًس ال دّین، ًوَدار را تِ اًداسُ  

   3  − ی یک ٍاحد تِ سور راسر ّا( ًیش تِ اًداسyُ)هحَر   x=oآید )در ایي اًس ال خظ دسر هیتِ  1

 کٌد.(اًس ال خیدا هی
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sin( )y x


 
2

 )ب

را تِ اًداسُ y = sinxتزای رسن ًوَدار ایي زاتع کافی اسر ًوَدار زاتع تا ضاتغِ 

2
ٍاحد تِ سور راسر  

 هٌس ل کٌین

 تِ ایي زززیة ضکل ه اتل حاصل هی ضَد.
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𝑦     3 𝑥 
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siny x 1ج( 

را تِ اًداسُ یک ٍاحد در جْر هطثر  y=sinxتغِ تزای رسن ًوَدار ایي زاتع کافی اسر ًوَدار زاتع تا ضا

 رٍی هحَر عوَدی اًس ال دّین.

 تِ ایي زززیة ضکل ه اتل حاصل هی ضَد.

 

 

 

cosy x 1ذ(   

cosyرا یک ٍاحد تِ سور خاییي اًس ال دّین آى گاُ ًوَدار  y = cosx( ًوَدار حل x 1  تِ دسر

 هی آید.
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+  2     اًد. ًوَدار زَاتع رسن ضدُ       ٍ     2     در سیز، ًوَدار زَاتع هثال: 2     ٍ

        +
 

2
 را تِ کوک اًس ال رسن کٌید.  
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      2  
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6 5 4 3 2 1 1- 2- 

      2-  

      3-  

        

𝑥 

𝑦 

 ياحذ در راستای افقی تٍ طرف چح 2رسم: تا اوتقال 

      4  
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      2  

      1  

        

      1-  

      2-  
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2
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𝜋

2
           𝜋             
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    2𝜋  

𝑥 

𝑦 

𝑦  𝑐𝑜𝑠𝑥 
𝑦      𝑥 +

𝜋

2
  

 رسم: تا اوتقال 
𝜋

2
 در راستای افقی تٍ طرف چح  
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 ًوَدار زَاتع سیز را رسن کٌید. هثال :

 

)   (الف
3
2
)

 
− 1 

 

 

 

 

 

  3  (  ب
1
2 

 

 

 

 

− 4  ی ًوَدار زاتع تا ضاتغِهثال:  رسن کٌید.  2 2− ی را در تاسُ 1

 ّا تِ سور را یک ٍاحد رٍی هحَر عزض  4  کٌین کافی اسر ًوَدار تزای رسن اس اًس ال اسسفادُ هی

 آى را رسن کٌین   2 2− ی خاییي اًس ال دّین. ٍ تعد در تاسُ

 تِ ایي زززیة دارین؛

    1 واحد به  پایین    
           

دهیممی          انتقال 
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دهیممی          انتقال 
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اگز زاضیز ّن رٍی عَل ّا داضسین ٍ ّن رٍی عزض ّا فزقی ًدارد اٍل زاضیز رٍی عَل را اًجام دّین  ًکتِ:

 زاضیز رٍی عزض اٍل یا

cosy+1زاتعًوَدار هثال: x
 

  
 4

 در صفحِ ه سصاذ رسن کٌید. y =cosxرا تا زَجِ تِ ًوَدار  

 ار را تا زَجِ تِ ًکسِ تا  ّیچ فزقی ًوی کٌد اٍل ًوَد

4
سدس اًس ال دّین ) زاضیز رٍی عَل(  چحتِ سور  

ًوَدار را یک ٍاحد تِ سور  یا اٍل )زاضیز رٍی عزض( ًوَدار حاصل را یک ٍاحد تِ سور تا  اًس ال دّین

 ًوَدارحاصل را  سدس )زاضیز رٍی عزض( تا  اًس ال دّین

4
 اًس ال دّین ) زاضیز رٍی عَل( چحتِ سور  

را  y =cosxا ًوَدار ( اتسدحل

4
تِ سور چح ٍ سدس ًوَدار حاصل را یک ٍاحد تِ سور تا  اًس ال  

cosyهی دّین زا ًوَدار  x
 

   
 

1
4

 تِ دسر اید: 
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1  2  زاتع ًوَدار هثال: +  .در صفحِ ه سصاذ رسن کٌید.  2   را تا زَجِ تِ ًوَدار2

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    6    

    5    

    4    

    3    

    2    

    1    

4 3 2 1 1- 2- 3- 4- 

        

𝑦  2𝑥 1 + 2 

𝑥 

𝑦 

𝑦  2𝑥 

ف راست رسم: تا اوتقال یک ياحذ در راستای افقی تٍ طر

 ي دي ياحذ در راستای قائم تٍ طرف تالا
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3     ًوَدار زاتع  هثال: دّین زا ٍاحد تِ سور خاییي اًس ال هی 2ٍاحد تِ سور راسر ٍ سدس  2را اتسدا      

 کٌد؟ّا را تا چِ عَلی قغع هیxهحَر   gدسر آید. ًوَدار زاتع تِ gًوَدار زاتع 

3     حل(       
یاًداسُ 2 ٍاحد تِ سور راسر  اًس ال تِ 
                         3  − 2                

      
یاًداسُ 2 ٍاحد تِ سور خاییي   اًس ال تِ 
                           3  − 2 − 2                         

 آید:دسر هیّا تxِتا هحَر  gی زلاقی ًوَدار عَل ً غِ  g(x)=oی  تا حل هعادلِ

          3  − 2 − 2       3  − 2  2   − 2  32  9    11 
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7 6 5 4 3 2 1 1- 

        

𝑓 𝑥  √𝑥 

𝑥 

𝑦 

6 

5 

4 

3 

2 

1 

0 

1- 

𝑔 𝑥  

𝑘 𝑥  

 

 رسن کٌید ٍ تزد زاتع را هط ص کٌید.  4   ی را تا داهٌِ  √     ًوَدار زاتع الف( هثال:

−        ب( ًوَدار زَاتع  2   ٍ         +  را تِ کوک اًس ال رسن کٌید. 3

 ه ایسِ کٌید. fِ ٍ تزد زاتع را هحاسثِ ٍ تا داهٌ k  ٍgظ( داهٌِ ٍ تزد زَاتع 

 

 

 

در راسسای  fی ی داهٌِاس اًس ال تاسُ kی زاتع ی داهٌِظ( تاسُ

آید ٍ تزد زاتع ٍاحد تِ سور راسر تِ دسر هی 2ی اف ی تِ اًداسُ

k  ّواى تزد زاتعf تاضد.هی 

در راسسای قائن ٍ تِ سور  fٍاحد تزد  3ال اس اًس  gی تزد زاتع اسر ٍ تاسُ fی زاتع ی داهِّواى تاسُ gی ی داهٌِتاسُ

 آید.تا  تِ دسر هی

 

 

 

 

 

 

  x  f x  K x  f x − 2  𝑓 𝑥  √𝑥  

 𝑜 4   2 6   𝑜 4  ٍدامى 

 3 5   𝑜 2   𝑜 2  ترد 
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 ّای اف ی ٍ عوَدی، ًوَدار زاتع تِ صَرذ سیز دادُ ضدُ اسر. تا اًس ال fًوَدار زاتع  هثال:

      + 1 −  کٌین.را رسن  هی 3

 

 

 

+     دّین زا ًوَدار زاتع را یک ٍاحد تِ سور چح اًس ال هی fتزای ایي کار اتسدا ًوَدار زاتع  رسن   1

+     کٌین زا ًوَدار زاتع ضَد )ضکل الف( ٍ سدس ایي ًوَدار را سِ ٍاحد تِ خاییي هٌس ل هی 1 − 3 

  رسن ضَد )ضکل ب(.

 

 

 

 

 

 

 

 

     3    

     2    

     1    

 4 3 2 1 0 1- 2- 3- 

         

𝑥 

𝑦 

    1     

4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 

    1-     

    2-     

    3-     

 

𝑥 

𝑦 

  ب 

    3     

    2     

    1     

4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 

    1-     

 

𝑥 

𝑦 

  الف 
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 ضزب یا ز سین هی ضَد     یا   ) در ایي حالر عددی درٍ اًقثاض طَلی ٍعزضیب( اًثساط 

 ()زاضیز ضزتی

 )افقی(اط ٍ اًقثاض طَلیاًثس

)تزای رسن ًوَدار زاتع  )y f kx کافی اسر عَل زوام ً اط ًوَدار زاتع( )y f x  را در
k

1
 ضزب کٌین.

 ًکسِ: زاضیز تز رٍی عَل  ّا هعکَس اسر یعٌی ضزب تِ ز سین زثدیل هی ضَد ٍ تالعکس

تاضذ     تاضذ اًثساط دارین ٍ اگز      چَى زاضیز تز رٍی عَل  ّا هعکَس اسر اگز  ًکسِ:

 اًقثاض دارین.

  −  حالت خاظ 

)کافی اسر عَل زوام ً اط ًوَدار زاتع   −    = yتزای رسن ًوَدار زاتع  )y f x  را در 

 کٌین.ّاقزیٌِ هی    yین  تِ عثارذ دیگز ًوَدار را ًسثر تِ هحَر ّا را قزیٌِ کٌ   ضزب کٌین.یعٌی زوام  1- 

 )عوَدی(اًثساط ٍ اًقثاض عزضی

)تزای رسن ًوَدار زاتع  )y kf x کافی اسر عزض زوام ً اط ًوَدار زاتع( )y f x  را درk.ضزب کٌین 

تاضذ     تاضذ اًقثاض دارین ٍ اگز      تز رٍی عزض ّا هسس ین اسر اگز  ًکسِ: چَى زاضیز

 اًثساط دارین.

  −  حالت خاظ 

)کافی اسر عزض زوام ً اط ًوَدار زاتع      − = yتزای رسن ًوَدار زاتع  )y f x  ضزب  1- را در

 قزیٌِ کٌین. ّا    ذ دیگز ًوَدار را ًسثر تِ هحَر ّا را قزیٌِ کٌین  تِ عثار   کٌین.یعٌی زوام 
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 ست.رسم شذٌ ا k<1>0ي    k>1ترای دي حالت  y=f(kx)َای زیر، ومًدار تاتع در شکل

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

              

              

              

              

              

              

              

              

𝑥 

𝑦 

0  𝑘  ب          1 

            

            

            

            

            

            

            

            

𝑥 

𝑦 

𝑘  الف          1 

𝑦  𝑓 𝑥  

𝑦  𝑘𝑓 𝑥  

𝑥 

𝑦 

𝑦  𝑓 𝑥  

𝑜  𝑘  1 

𝑦  𝑘𝑓 𝑥  

𝑥 

𝑦 

𝑦  𝑓 𝑥  

𝑘  1 
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-1 1 

1 

𝑦  3
𝑥
 

y 

x 

𝑦  3
 𝑥

 

 

-1 

1 

𝑦   
1
3 

𝑥

 

y 

x 

𝑦  − 
1
3 

𝑥

 

       3 

       2 

       1 

       1
2
 

       −
1
2
 

       1- 

       2- 

       3- 

 

𝑥 

𝑦 

𝜋

2
            𝜋             

3𝜋
2

        2𝜋             

𝑦  𝑠𝑖𝑛𝑥 

𝑦  3𝑠𝑖𝑛𝑥 

𝑦  
1
2
𝑠𝑖𝑛𝑥 

      2   

      1   

      0   

      1-   

      2-   

    2-     

         

         

𝑥 

𝑦 

−
𝜋

2
                      

𝜋

4
         

𝜋

2
       

3𝜋
4

        𝜋                
3𝜋
2

                 2𝜋  

𝑦  𝑠𝑖𝑛𝑥 𝑦  𝑠𝑖𝑛2𝑥 
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 ازَجِ ضَد کِ فزقی ًدارد اٍل زا ضیز رٍی عَل ّا را اًجام دّین یا رٍی عزض ّا ر تذکز :

چَى زوام اعوال رٍی عَل ّا تِ صَرذ هعکَس اسر در اٍلَیر تٌدی هحاسثاذ ّن تاید ایي قاعدُ را  ًکتِ:

رعایر کٌین یعٌی اگز ّن زاضیز جوعی)زفزی ی( ٍ ّن ضزتی )ز سیوی(رٍی عَل ّا داضسین اٍل جوع ٍ زفزیق را 

را زاضیز هی    تز رٍی  عَل ّا اتسدا            اًجام دّین تعد ضزب ٍ ز سین تِ عثارذ دیگز در زاتع 

 را)زاضیز هعکَس(  دّین)زاضیز هعکَس (تعد 

زذکز : اگز اتسدا زاضیز رٍی عَل ّا را اًجام دادین زا سهاًیکِ زاضیز رٍی عَل ّا زوام ًطدُ تِ سزاغ زاضیز رٍی عزض 

 ّا ًوی رٍین

ٍلَیر تٌدی هحاسثاذ ّن تاید ایي قاعدُ را ّا تِ صَرذ هسس ین اسر در اچَى زوام اعوال رٍی عزض  ًکتِ:

رعایر کٌین یعٌی اگز ّن زاضیز جوعی)زفزی ی( ٍ ّن ضزتی )ز سیوی(رٍی عزض ّا داضسین اٍل ضزب ٍ ز سین را 

را زاضیز هی    تز رٍی عزض ّا اتسدا            اًجام دّین تعد جوع ٍ زفزیق تِ عثارذ دیگز در زاتع 

 را)زاضیز هسس ین(  تعد  دّین)زاضیز هسس ین(

زذکز : اگز اتسدا زاضیز رٍی عزض ّا را اًجام دادین زا سهاًیکِ زاضیز رٍی عزض ّا زوام ًطدُ تِ سزاغ زاضیز رٍی عَل 

 ّا ًوی رٍین
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 را رسن کٌید. y=-f(x-1)+2در سیز رسن ضدُ اسر. تا اًجام هزاحل سیز، ًوَدار زاتع  y=f(x)ًوَدار زاتع هثال :

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

تٍ صًرت زیر تاشذ، ومًدار تاتع  fاگر ومًدار تاتع  مثال:

g(x)=f(2x+1) کىیم.را تٍ کمک آن رسم می  

 

   3     

   2     

   1     

3 2 1 0 1- 2- 3-  

   1-     

   2-     

        

        

𝑥 

𝑦 

𝑦  𝑓 𝑥  

   3     

   2     

   1     

3 2 1 0 1- 2- 3-  

   1-     

   2-     

        

        

𝑥 

𝑦 

𝑦  −𝑓 𝑥 − 1  

   3     

   2     

   1     

3 2 1 0 1- 2- 3-  

   1-     

   2-     

        

        

𝑥 

𝑦 

𝑦  𝑓 𝑥 − 1  

   3     

   2     

   1     

3 2 1 0 1- 2- 3-  

   1-     

   2-     

        

        

𝑥 

𝑦 

𝑦  −𝑓 𝑥 − 1 + 2 

     4        

     3        

     2        

     1        

5 4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 5- 6- 7- 

     1-        

     2-        

      3-       

      4-       

𝑥 

𝑦 

𝑓 
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را یک ياحذ تٍ سمت  fقاط مشخص شذٌ در ومًدار حل( و

-تقسیم می 2چح مىتقل کردٌ ي سپس طًل آوُا را تر 

 دست آیىذ.تٍ gکىیم تا وقاط متىاظر از 

 

 س تاثیر ضرتیپا تایذ تاثیر جمعی را اوجام داد ساتتذدقت کنیم: 

 ريش ديم

)   تاشذ، آوگاٌ  fیک وقطٍ از ومًدار تاتع            اگر 
   1

2
ی متىاظر آن ريی وقطٍ (   

 است gومًدار تاتع 

+ 2  اس هعکَس زاتع    ی تزای یافسي عَل ً غِ  :وکتٍ  کٌین.اسسفادُ هی 1

  2 + 1    1  
 − 1
2

 

 

 در شکل زیر رسم شذٌ است. ومًدار َر یک از تًاتع زیر را رسم کىیذ. fومًدار تاتع  مثال:

     −      الف 

−   2    ب  1  

+    −    ج  2 

− 2      ت  1   

3     ث  −      

  

     4        

     3        

     2        

     1        

5 4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 5- 6- 7- 

     1-        

     2-        

      3-       

      4-       

𝑥 

𝑦 

𝑔 

             

             

             

             

             

             

             

             

             

 

𝑥 

𝑦 
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 حل (

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

      4       

      3       

      2       

      1       

6 5 4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 5- 6- 

      1-       

      2-       

      3-       

      4-       

 

𝑥 

𝑦 الف 𝑦  𝑓 −𝑥  

رسم: قریىٍ وسثت 

 َاyتٍ محًر 

       6       

       5       

       4       

       3       

       2       

       1       

7 6 5 4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 5- 6- 

       1-       

       2-       

       3-       

       4-       

 

𝑥 

𝑦 ب 𝑦  2𝑓 𝑥 − 1  

یک ياحذ در راستای رسم:

افقی تٍ سمت راست سپس 

اوثساط عمًدی تا ضریة 

 2اوثساط 

      4        

      3        

      2        

      1        

6 5 4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4-  5- 6- 

      1-        

      2-        

      3-        

      4-        

 

𝑥 

𝑦 
𝑦 ج  −𝑓 𝑥 + 2 

ياحذ در راستای  2ي سپس   َاxرسم: قریىٍ وسثت تٍ محًر 

 قائم تٍ تالا

       3       

              

       2       

              

       1       

              

 3  2  1    1-  2-  6- 

              

       1-       

              

       2-       

 

𝑥 

𝑦 ت 𝑦  𝑓 2𝑥 − 1  

یک ياحذ در راستای رسم:

افقی تٍ سمت راست سپس 

اوقثاض افقی تا ضریة 

1اوقثاض 

2
 

−3
2

 
−1
2

 
1
2

 
7
2
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 در شکل زیر رسم شذٌ است. ومًدار َر یک از تًاتع زیر را رسم کىیذ. fع ومًدار تات مثال:

    الف
1
2
  2  − 1  

−   2    ب  1 − 3 

+  −  −    ج 2 

) 2    ت   
1

2
 )  

 

 

 

       4       

       3       

       2       

       1       

7 6 5 4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 5- 6- 

       1-       

       2-       

       3-       

       4-       

 

𝑥 

𝑦 ث 𝑦  𝑓 3 − 𝑥  

ياحذ در راستای محًر  3رسم: 

افقی تٍ سمت چح ي سپس 

 َاyقریىٍ وسثت تٍ محًر 
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 مقایسٍ کىیذ. fار در شکل زیر رسم شذٌ است. ومًدار تًاتع زیر را رسم کىیذ ي آوُا را تا ومًد fومًدار تاتع مثال:

    −      الف 

     −    ب 

   −  −    ج 

 

 

 حل (

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   4      

   3      

   2      

   1      

3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 5- 

   1-      

   2-      

   3-      

   4-

5- 

     

𝑥 

𝑦 

𝑦 الف  𝑓 −𝑥  

قریىٍ وسثت تٍ رسم: 

 َاyمحًر 

    1      

4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 5- 

    1-      

    2-      

    3-      

    4-

5- 

     

 

𝑥 

𝑦 

𝑦 ب  −𝑓 𝑥  

قریىٍ وسثت تٍ رسم: 

 َاxمحًر 

    1      

4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 5- 

    1-      

    2-      

    3-      

    4-

5- 

     

 

𝑥 

𝑦 

𝑦 ج  −𝑓 −𝑥  

َم وسثت تٍ رسم: 

کىیم ي َا قریىٍ میxمحً

َا yَم وسثت تٍ محًر 

 کىیمقریىٍ می

       4      

       3      

       2      

       1      

7 6 5 4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 5- 

       1-      

       2-      

       3-      

       4-
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 ًوَدار زَاتع سیز را رسن کٌید. هثال :

  2 −  الف     3

ٍاحد  2کٌین، ٍ در ًْایر ّا قزیٌِ هیxّا ٍ سدس ًسثر تِ هحَر yرا یک تار ًسثر تِ هحَر   3  حل( ًوَدار 

 دّین:اًس ال هیتِ تا  

 

 

 

   3  +   ب 2

  دّین:را دٍ ٍاحد تِ تا  اًس ال هی   3  حل(ًوَدار 

 

 

1   ش(  − 3   

 تِ دسر آید.   3  ّا قزیٌِ هی کٌین زا    را ًسثر تِ هحَر  3  ًوَدار 

تِ دسر آید ایي ًوَدار را یک ٍاحد تِ     3−  کٌین  زا ّا قزیٌِ هیxرا ًسثر تِ هحَر    3  ًوَدار 

1  دّین زا تا  اًس ال هی −  تِ دسر آید   3

 

 

 

3 

1 
𝑦  3

 𝑥
 

𝑦  2 + 3
 𝑥

 

y 

x 

    1واحد به  بالا    
          

دهیممی          انتقال 
 1 

𝑦

y 

x 

1- 
𝑦  −3 𝑥 

1 

y 

x 

𝑦

 −  𝑥

    1واحد به  بالا    
          

دهیممی          انتقال 
 1 

𝑦

y 

x 

1- 
𝑦  −3 𝑥 

1 

y 

x 

𝑦

 1 − 3 𝑥 

𝑦

 𝑥
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 ًوَدار زَاتع سیز را رسن کٌید.هثال:

+ 2  آ(  2  ب(         1  3  − 1  ج(        1 − 11  1 

آید دسر هیتِ y = 2x +1  اًس ال دّین، ًوَدار ی یک ٍاحد تِ سور تارا تِ اًداسُ y=2xحل(  آ(  اگز ًوَدار 

 کٌد(.ی یک ٍاحد تِ سور تا  اًس ال خیدا هیّا( تِ اًداسxُ)هحَر   y=o)در ایي اًس ال خظ 

 

 

 آٍرین:دسر هیّا تyًِسثر تِ هحَر   y=3 xرا تا قزیٌِ کزدى ًوَدار   y=3 –xب( اتسدا ًوَدار 

 

 

 

 y=3 –xًوَدار تا دٍ تزاتز کزدى عزض ً اط 

 ضَد:رسن هی  y = 2 × 3- xًوَدار  

 

 را یک ٍاحد تِ سور  y = 2 × 3- x ًوَدار 

 خاییي اًس ال هی دّین زا ًوَدار 

y = 2 × 3- x-1 :تِ دسر اید  

y 

x 

𝑦  2𝑥 + 1 

y=1 

2 

y 

x 

𝑦  2𝑥  

1 

y 

x 

𝑦  3𝑥  

1 

y 

x 

𝑦  3 𝑥 

1 

y 

x 

𝑦  2  3 𝑥 

2 

y 

x 

𝑦  2  3 𝑥 − 1 

1 

𝑦  −1 

y 
𝑦  10𝑥 + 1 

y 𝑦  10𝑥 
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 کٌین:ی یک ٍاحد تِ سور چح رسن هیتِ اًداسُ y=11xرا تا اًس ال ًوَدار   y = 11 x+1ج( اتسدا ًوَدار  

 ًسثر  y = 11x + 1ٌِ کزدى ًوَدار تا قزی

 y = 11x + 1ّا ًوَدار  xتِ هحَر 

 اید:دسر هیتِ

 

 یرا تِ اًداسُ y = -11x + 1اگز ًوَدار  

 یک ٍاحد تِ سور تا  اًس ال دّین 

 آید:دسر هیتِ y = 1-11x + 1ًوَدار 

 

کٌین ٍ در ٍ سدس عزض ً اط را دٍ تزاتز هی کٌینّا قزیٌِ هیyرا اتسدا ًسثر تِ هحَر  f(x)=3xًوَدار زاتع هثال:

-را تِ g(-2)دسر آید. ه دار تِ gدّین زا ًوَدار زاتع ٍاحد تِ سور تا  اًس ال هی 5ی ًْایر ًوَدار را تِ اًداسُ

 دسر آٍرید.

دٍ تزاتز کزدى اید. تا دسر هیتِ y=3 – xّا قزیٌِ کٌین، ًوَدار زاتع yرا ًسثر تِ هحَر  y=3xاگز ًوَدار زاتع حل( 

ٍاحد تِ سور تا ،  5ی تِ اًداسُ  y=2×3- xٍ تا اًس ال ًوَدار  y=2×3- xًوَدار زاتع   y=3- xعزض ً اط ًوَدار 

 g(-2)=2×-(-2)+5=2×9+5=23آید. دارین:   دسر هیتِ g(x)=2×3- x+5ًوَدار زاتع 

 

 

y 

x 

𝑦  −10𝑥 1 

1 

−1 

−10 

y 

x 

𝑦  1 − 10𝑥 1 

−9 

−1 

𝑦  1 
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y 

x 

𝑦     2 −𝑥  

-1 

y 

x 

1 
𝑦     2 𝑥 

y 

x 
𝑦  2 +    2 −𝑥  

-1 

2 

1     تا قزیٌِ کزدى ًوَدار  هثال:
5
1     ًوَدار  ّاyَر ًسثر تِ هح   

5
 آیددسر هیتِ    − 

 

 

 

 

2  : ًوَدار هثال +  را رسن کٌید.   − 2   

2     اتسدا اس رٍی ًوَدار  پاسخ:  ًوَدار   

کٌین. تزای ایي را رسن هی   − 2     

2     اسر ًوَدار کار، کافی ّا yرا ًسثر تِ هحَر   

 زیٌِ کٌین:ق

را دٍ ٍاحد تِ سور تا  اًس ال دّین،    − 2     اگز ًوَدار 

2  ًوَدار  +  آید.دسر هیتِ   − 2   

 

 

 

 

 

y 

x 

𝑦     1

5

𝑥 

1 

𝑦     1

5

 −𝑥  

−1 
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y 

x 1 

𝑦     3 − 𝑥 + 2  

X=2 y 

x 

1 

𝑦     3 𝑥 𝑦     3 𝑥 + 2  

-1 

+ − 3     ًوَدار  هثال:  را رسن کٌید.  2

3     اتسدا ًوَدار   .قزیٌِ کٌینّا yتِ هحَر  ًسثر سدس هٌس ل هی کٌین حٍاحد تِ سور چ 2 را  

 ٍاحد تِ سور راسر اًس ال خیدا کٌد.( 2ًیش تاید  x=oٍاحد تِ سور راسر، خظ  2)زَجِ کٌید کِ در اًس ال  

 

 

 

 

1     تا قزیٌِ کزدى ًوَدار  هثال:
5
1     ّا ًوَدار yًسثر تِ هحَر    

5
 آید:دسر هیتِ    − 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

y 

x 

𝑦     1

5

𝑥 

1 

𝑦  −    1

5

𝑥 
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 سیز را رسن کٌید. ًوَدار زَاتع هثال:

−2  الف(     2  − −1  ب(        2    1
5
 −   

3     الف( تا اًس ال ًوَدار  −  3     ٍاحد تِ سور راسر، ًوَدار  2ی تِ اًداسُ   -دسر هیتِ  2

 آید.

 

 

 

 

 

−  3     تا قزیٌِ کزدى ًوَدار  2  

−  وَدار ّا xًًسثر تِ هحَر     3  − 2  

  آید:دسر هیتِ

−  اگز ًوَدار     3  −  را تِ   2

 ٍاحد تِ سور تا  اًس ال دّین، 2ی اًداسُ

2  ًوَدار  −    3  −  رسن   2

 .ضَدهی

 

y 

x 
1 

𝑦     2 𝑥 
y 

x 

𝑦     2 𝑥 − 2  
𝑥  2 

3 

y 

x 

𝑦     3 𝑥 − 2  

𝑥  2 

3 

y 

x 

2 

𝑥  2 

3 
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1     ب( تا قزیٌِ کزدى ًوَدار 
5
1     ّا ًوَدار yًسثر تِ هحَر    

5
 آید:دسر هیتِ    − 

 

 

 

 

 

 

1     اگز ًوَدار 
5
 را ًسثر تِ     − 

1     ّا قزیٌِ کٌین، ًوَدار xهحَر 
5
 −   

 ضَد:رسن هی

 

 ی یک ٍاحد تِ تا اًس ال تِ اًداسُ

1  سور تا ، ًوَدار  −    1
5
 −    

 آید:دسر هیتِ

 

 

y 

x 

𝑦     1

5

𝑥 

1 

y 

x 

𝑦     1

5

 −𝑥  

−1 

y 

x 

𝑦     1

5

 −𝑥  

 

−1 

y 

x 

𝑦  1 −    1

5

 −𝑥  

 

−1 
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 را رسن کٌید.ًوَدار زَاتع سیز هثال :

 ضَدّا رسن هیتِ کوک اًس ال ٍ ز ارى ًسثر تِ هحَر عَل

 

 

 

 

 

 ّز یک اس زَاتع تا ضاتغِ ّای دادُ ضدُ دارای کدام ًوَدار اسر؟هثال:

siny x  )الف2

 

[ -2 ،2ُ]ضزب کٌین زا ًوَدار حاصل در تاس 2را در  y = sinxکافی اسر عزض ً اط ًوَدار زاتع تا ضاتغة 

 تِ دسر هی آید.

 

        4    

        3 6-   

  
 

     
2 

   

  
 

     
1 

   

8 7 6 5 4 3 2 1 
o 

   

  
 

     
1- 

   

  
 

     
2- 

   

        -3 

 

𝑦 ب  −    2 𝑥 − 1  

x 

y 

y     2 𝑥 

y  −    2 𝑥 − 1  

y  −    2 𝑥 

    4     4    

    3     3 6-   

  
 

 
2 

    
2 

   

  
 

 
1 

    
1 

   

8 7 6 5 
o 

4 3 2 1 
o 

   

  
 

 
1- 

    
1- 

   

  
 

 
2- 

    
2- 

   

    -3     3- 

 

𝑦 ب  −2
𝑥 + 1 

x 

y 

y  2
𝑥
 

y  −2
𝑥 + 1 

y  −2
𝑥
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siny x  1ذ( 

را تا قزیٌِ کزدى ًوَدار زاتع سیٌَس  y = - sin xتزای رسن ًوَدار ایي زاتع اتسدا ًوَدار زاتع تا ضاتغِ 

ّا رسن ًوَدُ ٍ سدس ًوَدار حاصل را تِ اًداسُ یک ٍاحد تِ سور تا  اًس ال هی دّین تِ  xًسثر تِ هحَر 

 ایي زززیة ضکل ه اتل تِ دسر هی آید.

 [ تِ صَرذ ه اتل اسر:2  ،1درتارُ ] y = - sinxتٌاتزایي ًوَدار 

 

 

 

sinyًوَدار زاتع هثال: x 2  ( تِ کوک اًس ال رسن کٌید.2  ،1در تاسُ ]را  1

sinyخاسخ : تزای سزم ًوَدار زاتع   x 2 عزض ّز ً غِ را دٍ تزاتز هی  y = sinxاتسدا در ًوَدار  1

sinyکٌین زا ًوَدار  x  تِ دسر آید. 2
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sinyًوَدار  x sinyرا یک ٍاحد تِ سور خاییي اًس ال هی دّین زا ًوَدار  2 x 2  تِ دسر اید. 1

 

 در صفحِ ه سصاذ رسن کٌید. y = sin xًوَدار ّز یک اس زَاتع سیز را تا زَجِ تِ ًوَدار هثال :

sinyآ(  x 1  )بsiny x
 

  
 

2
4

sinyج(  x
 

    
 

3 1
6

 

ذ(  siny x  

تِ دسر هی  y = sin x +1را یک ٍاحد تِ سور تا  اًس ال دّین ًوَدار  y = sinxحل( آ( اگز ًوَدار 

 آید.
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ب( اتسدا تا اًس ال 

4
sinyتِ سور راسر ًوَدار  y = sinxٍاحد ًوَدار   x

 
  

 4
را رسن هی  

sinyرا دٍ تزاتز هی کٌین زا ًوَدار  yکٌین سدس عزض ً اط رٍی ًوَدا ر x
 

  
 

2
4

 تِ دسر اید: 
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 هی تاضد دارین  sin (-x) = - sinx( تازَجِ تِ ایي کِ ذ

 sin siny x x     

 تِ دسر هی آید: y = - sinxًوَدار  ّا قزیٌِ کٌین. xرا ًسثر تِ هحَر  y = sin xاگز ًوَدار 
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 رسم کىیذ. y=cosxومًدار تًاتع زیر را تٍ کمک ومًدار تاتع مثال: 

 

 

 

cosy( ج x
 

    
 

2 1
3

 

 

 

 

          

       4- 5- 6- 

          

     1-     

     2-     

          

𝑥 

𝑦   الف  𝑐𝑜𝑠2𝑥 − 1 

π

4
     
π

2
   

3π
4

     π 

|      |      |      | 

 

        2     
        1  4- 5- 6- 

             

        1-     

        2-     

             

𝑥 

𝑦   ب  𝑐𝑜𝑠 
𝑥

3
  

3π
2

      3π        
9π
2

       6π 

|          |          |         | 
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ش( cosy x 3 

 هی تاضد، خس دارین  cos (-x) = cosx( چَى حل

 cos cosy x x  2 2  

cosyتزای رسن ًوَدار  x  را دٍ تزاتز کٌین: y=cosxکافی ا سر عزض ً اط رٍی ًوَدار  2

 

 

 

را ًطاى هی دّد. تِ عَر هطاتِ ّز یک اس زَاتع تا ضاتغِ   = cosx3yضکل سیز ًوَدار زاتع تا ضاتغِ هثال:

 ار زاتع کسیٌَس رسن کٌید.[ تا اسسفادُ اس ًوَد2  ،1ّای دادُ ضدُ را در تاسُ ]
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 هزاحل سیز را اًجام هی ّین  |y =|f(x)تزای رسن زاتع ًکسِ:

 را تدٍى در ًوز گزفسي قدر هغلق رسن هی کٌین  y = f( x( ًوَدار) 1هزحلِ 

یٌِ هی قز xًسثر تِ هحَر را ّا قزار دارد  xکِ در خاییي هحَر  y = f( xقسور ّایی اس ًوَدار)  (2هزحلِ 

 کٌین  

 را خاک هی کٌین.  x( تعد اس قزیٌِ کزدى قسور ّای سیز هحَر 3هزحلِ 

 

cosyوَدار زاتع ًهثال: x 
1
2

را در تاسُ   , 0  رسن کٌید. 2

cosyخاسخ اتسدا ًوَدار زاتع  x 
1
2

1ِ اًداسُ ت y = cosxرا تا اًس ال ًوَدار زاتع  
2
ٍاحد تِ سور خاییي  

 رسن هی کٌین:

 

cosyقسوسی اس ًوَدار زاتع  x 
1
2

ّا قزیٌِ هی کٌین . xقزار دارد ًسثر تِ هحَر  xرا کِ خاییي هحَر  

cosyًوَدار تِ دسر آهدُ ًوَدار زاتع  x 
1
2

 هی تاضد: 
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 اتع سیز را رسن کٌید.دار زًوَهثال:

  | 
1
4
 

 

− 1| 

)  اتسدا ًوَدار حل(
1
4
)

 
− ّایی اس ایي ًوَدار کِ خاییي هحَر کٌین. سدس تا قزیٌِ کزدى قسور را رسن هی 1

x ّا قزار دارًد ًسثر تِ هحَرx ّا  ًوَدار  |(
1
4
)

 
−  ضَد:رسن هی |1

 

 

 

 

 

 

 

 

y 

x 

𝑦  | 
1
4
 
𝑥

− 1| 

1 

𝑦  1 
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| زاتعًوَدار هثال : sin |y x 1 را تا زَجِ تِ ًوَدارy = sin x .در صفحِ ه سصاذ رسن کٌید 

ًوَدار  xّا قزار دارد ًسثر تِ هحَر  xکِ در خاییي هحَر  y = sin xتا قزیٌِ کزدى قسور ّایی اس ًوَدار 

y =|sinx| .تِ دسر هی آید 

 

|ین زا ًوَدار را یک ٍاحد تِ سور خاییي اًس ال هی دّ |y= |sinxًوَدار  sin |y x 1 .تِ دسر آید 
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 ًوَدار ّز یک اس زَاتع تا ضاتغِ ّای سیز را در دسسگاُ ه سصاذ در تاسُ ّای دادُ ضدُ رسن کٌید. هثال:
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یک اس  تا زَجِ تِ ًوَدار زَاتع سیٌَس ٍ کسیٌَس هط ص کٌید ّز یک اس دٍ ًوَدار سیز کدام هثال:

 ضاتغِ ّای دادُ ضدُ را دارًد؟ ًوَدار زاتع تا سایز ضَاتظ ّا را ًیش رسن کٌید.
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 َستىذ. َر یک از آوُا را تٍ ومًدارش وظیر کىیذ.  √  ی تاتع َر یک از تًاتع زیر، تثذیل یافتٍ  مثال : 

2√    الف + 2    ب                                              + √        

√    ت                                                √2−    ج
 

2
             

2    ث + √ − 2  ب      2−√    ج                                       
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 ار تًاتع زیر را رسم کىیذومًد 3   تاتًجٍ تٍ ومًدارتاتع  مثال:

 

 ضاتطٍ َر تاتع را تٍ ومًدار آن وظیر کىیذ.  3   مثال: تٍ کمک ومًدارتاتع 

 

 

 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



 

@eshgheriazikonkour  93089302190حبیب هاشمی  www.riazikade.ir 

 

58 
 

 

 

 

 

 

 

تا زَجِ تِ ًوَدارّای دادُ ضدُ هط ص کٌید ّز یک اس ًوَدارّا دارای کدام یک اس ضاتغِ ّای  هثال:

 دادُ ضدُ ّسسٌد؟

sinyآ( x      y =-cosx-1( ب    2

sinyذ(     |y = |cosxج(  x 2 1  

 . 

 تِ صَرذ سیزاسر  y = sin xآ( ًوَدار 
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 ( تِ دسر هی اید.3ٍاحد تِ سور تا  اًس ال دادُ ضَد ًوَدار ضکل ) 2اگز ایي ًوَدار 

 تِ صَرذ سیزاسر. y = cosxب( ًوَدار 

 

ّا قزیٌِ کٌین ٍ سدس یک ٍاحد تِ سور خاییي اًس ال دّین ًوَدار  xحَر اگز ایي ًوَدار را اتسدا ًسثر تِ ه

 ( تِ دسر هی آید:2ضکل )

 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



 

@eshgheriazikonkour  93089302190حبیب هاشمی  www.riazikade.ir 

 

61 
 

,درتارُ  y =cosxج( تا قزیٌِ کزدى ًوَدار 
  
 
 

3
3 2

تِ دسر  |y=|cosxّا ًوَدار  xًسثر تِ هحَر  

 ( حاصل هی ضَد.1هی آید کِ ایي ًوَدار در ضکل )

را دٍ تزاتز کٌین ٍ سدس ًوَدار را یک ٍاحد تِ سور خاییي  y= sinxاط ٍاقع تزًوَدار ذ( اگز عزض ً 

sinyاًس ال دّین. ًوَدار  x 2  ( ًوَدار حاصل اسر.4تِ دسر هی آید کِ ًوَدار ضکل ) 1

 

 

 

 

 

یاتی ي اوتقال ومًدار تاتع ومًدار تاتع مقاتل فقط از قریىٍ مثال:

 ی ایه تاتع را تىًیسیذ.دست آمذٌ است. ضاتطٍتٍ   √  

َا ي َم وسثت تٍ xَم وسثت تٍ محًر   √  ومًدار تاتع 

ياحذ در راستای قائم تٍ تالا  2َا قریىٍ شذٌ است ي yمحًر 

+ −√−  تاشذ. ی ایه تاتع تٍ صًرت زیر میمىتقل شذٌ است. تىاتر ایه ضاتطٍ 2 
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