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 :آى ِشیة خظ ٍ هؼادل

  ػثَد هی مٌذ  تزاتز است تا  (     ) ٍ  (     )  دٍ ًقغِ ی اسشیة خغی مِ 
     

     
. 

 َر مٌذ ػثارت است اسػث (     ) تاشذ ٍ اس ًقغِ ی  mهؼادلِ ی خغی مِ شیة آى 

       (    ). 

 .   مِ     ّا ػثارت است اس  xهؼادلِ ی خظ هَاسی تا هحَر 

 .   مِ     ّا ػثارت است اس  yهؼادلِ ی خظ هَاسی تا هحَر 

 .     شیة ّای آى ّا هساٍی تاشذ یؼٌی  شزط هَاسی تَدى دٍ خظ ایي است مِ

       شَد یؼٌی  -1است مِ حاصل ضزیة شیة ّای اى ّا هساٍی  تَدى دٍ خظ ایي ػوَدشزط 

تا ّن هَاسی ّستٌذ ؛ هقذار          ٍ      (   )   دٍ خظ تِ هؼادلِ ی  :1 هثال

m . را تِ دست آٍریذ 

 

سِ راس یل هثلث ّستٌذ ، هثلث را رسن مزدٍ شیة  (   )  ٍ (     ) ٍ  (   ) ًقاط  :2هثال 

 .دست آٍریذ  را تِ ABضلغ 

 

 :ًقغِ ٍفاصلِ تیي د

 .  |     |    ِ تاشٌذ ، آى گاُدٍ ًقغِ ی ّن ػزض در صفح A ٍBاگز  

 .  |     |   ِ تاشٌذ ، آى گاُ عَل در صفحدٍ ًقغِ ی ّن  C ٍDاگز 
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  (     )  (     )√   تزاتز است تا  (     ) ٍ  (     )  فاصلِ ی دٍ ًقغِ ی 

سِ راس یل هثلث ّستٌذ .هحیظ ٍ هساحت هثلث را تِ   (   )  (    )  (   )  ًقاط  :3هثال 

 دست آٍریذ.

 

 هختصات ٍسظ پارُ خظ :

) ػثارت است اس  ABی ٍسظ پارُ خظ ًقغِ 
(      )

 
ٍ
(     )

 
) 

ٍ  AMسِ راس یل هثلث ّستٌذ عَل هیاًِ ی   (   )  (     )  (    )  ًقاط : 4هثال 

 را تِ دست آٍریذ. AMهؼادلِ ی خظ 

 

 را تِ دست اٍریذ . (    ) ًسثت تِ ًقغِ ی  (   )  قزیٌِ ی ًقغِ ی: 5هثال 

 

 فاصلِ ی ًقغِ اس خظ : 

 تزاتز است تا          ی اس خظ تِ هؼادلِ  (     )  فاصلِ ی ًقغِ ی 

   
|         |

√     
. 

  اس هثذا هختصات تزاتز است تا :          فاصلِ ی خظ : 1ًنتِ 
| |

√     
 

تزاتز است تا            ٍ           فاصلِ ی دٍ خظ هَاسی : 2ًنتِ 

:   
|    |

√     
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هواس است . شؼاع دایزُ را  (    ) تز دایزُ ای تِ هزمش         خظ تِ هؼادلِ ی :  6هثال 

 تِ دست اٍریذ .

 

راس ّای یل هثلث ّستٌذ. عَل ضلغ ّا ، شیة ضلغ   (    )  (   )  (    )  ًقاط  :7هثال 

 را تِ دست آٍریذ. PQRّا ٍ هساحت هثلث 

 

را تِ دست  mاست هقذار  2تزاتز تا          اس خظ  (    )  ًقغِ ی  فاصلِ ی: 8هثال 

 اٍریذ.
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 سوالات امتحانی :

ٍ هحل تزخَرد دٍ خظ تِ هؼادلات سیز تگذرد   ( ٍ )هؼادلِ ی خغی را تٌَیسیذ مِ  اس ًقغِ ی  -1

                         

را چٌاى تؼییي  aهفزٍضٌذ،        (   ) ٍ        (    )دٍ خظ  -2

 د تاشٌذ .َمٌیذ مِ ایي دٍ خظ تز ّن ػو

سِ راس یل هثلث تاشٌذ . عَل ٍ هؼادلِ ی ارتفاع   (   )  (    )  (     )  اگز  -3

 را تٌَیسیذ . BCٍارد تز ضلغ 

ن ساس رٍی ًی Pتیاتیذ مِ ًقغِ  را چٌاى aن اریرا د (          ) هختصات ًقغِ ی  -4

 رتغ دٍم تاشذ .

قغغ مزدُ ٍ تز خظ  -3هؼادلِ ی خغی را تٌَیسیذ مِ هحَر عَل ّا را در ًقغِ ی  -5

 ػوَد تاشذ .         

تِ دست آٍریذ . سپس خظ هشتَر را          را اس خظ  (   )  فاصلِ ی ًقغِ ی  -6

 رسن مٌیذ .

 تگذرد. (    )  (    ) هؼادلِ ی خغی را تٌَیسیذ مِ اس دٍ ًقغِ ی   -7

8- a  تِ هؼادلات سی در یل ًقغِ هتقاعغ تاشٌذ .         را چٌاى تؼییي مٌیذ مِ خغَط 

                                   (   )  (    )     
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 تست:

قغغ هی مٌذ . اًذاسُ ی پارُ  A ٍBهحَر ّای هختصات را در ًقاط         خظ تِ هؼادلِ ی  .1

 ام است ؟مذ ABخظ 

1) √                           2)                               3)  √                             4)   

مذام  mهی تاشذ،   10ّا قزار دارد ٍ فاصلِ ی آى اس هزمش هختصات  xتالای هحَر  (   ) . ًقغِ ی 2

 است ؟

1)                                2)                                 3)                                  4)   

 اس هثذأ هختصات مذام است ؟         ٍ       . فاصلِ ی هحل تلاقی خغَط 3

1)                              2)                                  3)                                 4)   

 مذام است ؟ aتاشٌذ ،   تزاتز (   ) اس ًقغِ  (   ) فاصلِ ی ًقغِ ی  . اگز4

1)                              2)                                  3)                                 4)   

اصلِ تاشذ تِ یل ف (    )  ٍ  (    ) ٍاقغ تز هحَر عَل ّا مِ اس دٍ ًقغِ ی  M. عَل ًقغِ ی 5

 مذام است؟

1)  
 

 
                        2) 

 

 
                                  3) 

 

 
                               4)  

 

 
 

 چقذر است ؟ ABاس ٍسظ  (   ) هفزٍضٌذ ، فاصلِ ًقغِ  (   )  (   ) . ًقاط 6

1) 
|   |

 
                     2)                                    3)  

|   |

 
                        4) |   | 
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 مذام است ؟         ٍ           ٍ        . هساحت هثلثی تا هؼادلات اضلاع 7

1) 
 

 
                           2) 

 

 
                                  3)                                4)   

      خظ  b. تِ اسای مذام هقذار 8
 

 
اس ٍسظ پارُ خظ ٍاصل تِ دٍ ًقغِ ی   

 هی گذرد؟ (    )  (    ) 

1)                          2)                                  3)                                4)   

) ٍاصل ها تیي دٍ ًقغِ ی . هؼادلِ ی خغی مِ پارُ خظ 9
 

 
  )   (

 

 
را ًصف مزدُ ٍ تا خظ  (   

 هَاسی تاشذ مذام است ؟           

1)              2)                        3)   
 

 
  

 

 
          4)    

 

 
  

 

 
 

 ْارم ػوَد است؟تز ًین ساس رتغ چ      (   )   خظ  m. تِ اسای مذام هقذار10

1) 
 

 
                          2)  

 

 
                                3)                             4)    

هحَر عَل ّا را در چِ ًقغِ ای قغغ        ٍ هَاسی تا خظ  (    ) . خظ گذرًذُ اس ًقغِ 11

 هی مٌذ ؟

1)                         2)   
 

 
                               3)  

 

 
                           4)   

رٍی هحَر عَل                 (    )چقذر تاشذ تا دٍ خظ  m. هقذار 12

 ینذیگز را قغغ مٌٌذ ؟

1)                         2)                                      3)                           4)   
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چٌذ ٍاحذ هزتغ         ٍ      ٍ خغَط          هحصَر تیي  خظ . هساحت سغح 13

 است ؟

1)                        2)                                       3)                            4)   

تزاتز           ؼادلِ ی . فاصلِ ی ًقغِ ای ٍاقغ تز ًین ساس ًاحیِ دٍم اس خغی تِ ه14

 است ، ػزض ًقغِ مذام است ؟   √ 

1)                         2)                                      3)                             4)   

سِ راس یل هتَاسی الاضلاع ّستٌذ ، هختصات راس   (    )  (    )  (   )  . ًقاط 15

 ت ؟چْارم مذام اس

1) (    )              2) (      )                     3) (    )                 4) (     ) 

 مذام است ؟ ABدٍ سز یل پارُ خظ تاشٌذ ، هؼادلِ ی ػوَد هٌصف  (    )  (   ) . اگز 16

1)                  2)                                   3)                    4)     

حل هؼادلِ تِ رٍش تغییز هتغیز: در تزخی اس هؼادلات هی تَاى تا در ًظز گزفتي یل هتغیز جذیذ، آى هؼادلِ 

را تِ یل هؼادلِ ی درجِ دٍم تثذیل مزد. در ایي حالت تؼذ اس حل هؼادلِ ی درجِ دٍم، هؼادلِ ی تغییز 

 هتغیز را حل هی مٌین.

 هؼادلات سیز را حل مٌیذ. :1هثال 

 )الف                     

(ب (  
 

 
)
 

   (  
 

 
)    
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  ) K =  اگزتذمز: 
 

 
 آى گاُ:  (

 دارد. Kهؼادلِ یل جَاب ّن ػلاهت تا     | | 2=الف(

 دارد. Kهؼادلِ دٍ جَاب ّن ػلاهت تا  2 | | ب(

 ًذارد. هؼادلِ جَاب حقیقی 2 | | ج(

             هجوَع ٍ حاصل ضزب ریشِ ّای هؼادلِ ی درجِ دٍم: در هؼادلِ ی درجِ دٍم

(a≠0هجوَع ٍ حاصل ضزب )  ریشِ ّا را تِ تزتیة تاS  ٍP :ًشاى هی دّین ٍ اس رٍاتظ سیز تذست هی آیٌذ 

           
 

 
   

       
 

 
 

ٍ حاصل ضزب ریشِ  Sهؼادلِ درجِ دٍم تا هجوَع ریشِ ّای : S  ٍPشتي ًَشتي هؼادلِ درجِ دٍم تا دا

 هی تاشذ.             تِ صَرت pّای 

 :          ًنتِ: در هؼادلِ درجِ دٍم 

 الف           (   )      (

)      (   )     (   )  ب       

 تاشذ. 132ٍ حاصل ضزب آى ّا  23دٍ ػذد حقیقی تیاتیذ مِ هجوَع آى ّا  :2هثال 

 

سْوی  a0را در ًظز تگیزیذ، اگز            هؼادلِ درجِ دٍم هامشیون یا هی ًیون سْوی: 

   رٍ تِ تالاست ٍ تِ اسای 
 

  
سْوی رٍ تِ پاییي  a0موتزیي هقذار خَد را اختیار هی مٌذ ٍ اگز  

   ت ٍ تِ اسای اس
 

  
 تیشتزیي هقذار خَد را اختیار هی مٌذ. 
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 ) ی راس سْوی اس راتغِ           ؼادلِ درجِ دٍم در هًنتِ: 
 

  
   

 

  
تذست هی  (

 آیذ.

 اهین.ّا را صفزّای تاتغ هی ً  صفزّای تاتغ درجِ دٍ: تِ عَر ملی ًقاط تزخَرد ًوَدار یل تاتغ تا هحَر 

 

 

 

 

 

 

 

تاشٌذ، هقذار              ی ریشِ ّای هؼادلِ   ٍاگز : 3هثال 
 

√ 
 

 

√ 
را تذست  

 آٍریذ.

 

( ) اگز تیشتزیي هقذار تاتغ  :4هثال  را تذست  kتزاتز تا صفز تاشذ هقذار         (   ) 

 آٍریذ.

 

a0 

Δ0 

 

a0 

Δ=0 

 

a0 

Δ0 

 

a0 

Δ0 

 
a0 

Δ=0 

 

a0 

Δ0 
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ٍاحذ تیشتز است. اگز حاصل ضزب آى ّا هی ًیون تاشذ، هجوَع آى  6ذد دیگز دٍ تزاتز ػذدی اس ػ: 5هثال 

 دٍ ػذد چقذر است؟

 

تزای حل هؼادلات شاهل ػثارات گَیا اتتذا مَچنتزیي هضزب هشتزك هخزج هؼادلات شاهل ػثارات گَیا: 

ب مسزّا را تذست هی آٍرین، سپس عزفیي هؼادلِ را در مَچنتزیي هضزب هشتزك هخزج مسزّا ضز

 ًوَدُ ٍ هؼادلِ جثزی تذست آهذُ را حل هی مٌین.

 ی اٍلیِ را صفز ًنٌذ.خزج ّیچ مذام اس مسزّا در هؼادلِجَاب تذست آهذُ تایذ هتذمز: 

 هؼادلات سیز را حل مٌیذ.: 6هثال 

(الف
 

   
 

 

 
 

 (   )

    
 

 (ب
   

   
   

 

   
 

 

َل در آى ّا ػثارت ّای رادینالی ّستٌذ هؼادلات گٌگ هی ًاهٌذ. تزای هؼادلاتی را مِ هجْهؼادلات گٌگ: 

 ی رادینال هی تزین تا رادینال حذف شَد.حل ایي هؼادلات دٍ عزف هؼادلِ را تِ تَاى فزجِ

 جَاب تذست آهذُ تایذ در هؼادلِ صذق مٌذ.تذمز: 

 هؼادلات سیز را حل مٌیذ.: 7هثال 

         √(الف

     √     (ب
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 تست:

، یل ریشِ دٍ تزاتز ریشِ دیگز است. هجوَع دٍ ریشِ           ی درجِ دٍم در هؼادلِ-1

 هثثت مذام است؟

1) 5/3                    2 )4                       3 )5/4                         4 )5 

مذام  mاس ریشِ دیگز تیشتز تاشذ،  ٍاحذ 2اگز ینی اس ریشِ ّا             ی در هؼادلِ-2

 است؟

1) 
  

 
                     2)

  

 
                         3 )

  

 
                          4) 

  
 

 

 تاشذ ریشِ تشرگتز مذام است؟ -2اگز هجوَع ریشِ ّا تزاتز           ی درجِ دٍم در هؼادلِ-3

1) 
 

 
                  2 )

 

 
                   3) 

 

 
                             4 )

 

 
 

ّا را در دٍ ًقغِ تِ عَل ّای هثثت Xهحَر                یاگز هٌحٌی تِ هؼادلِ-4

 مذام است؟ mقغغ مٌذ. آى گاُ هجوَػِ هقادیز 

1) m2                 2 )4m3               3 )5m3                    4 )5m4 

هتز است. اختلاف عَل ٍ ػزض سهیي چٌذ  17هتز هزتغ ٍ هحیظ آى  18هساحت سهیي هستغیلی شنلی -5

 هتز است؟

1) 25/0                  2)1                         3 )5/0                           4 )2 

(   ) √   (   )در هؼادلِ درجِ دٍم -6  مذام است؟ xشرگتزیي جَاب ت   

1)   √            2 )  √                3 )√                             4 ) √  
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 یل ٍاحذ اس ریشِ ّای هؼادلِ ی          ریشِ ّای هؼادلِ درجِ دٍم  -7

 مذام است؟  bتیشتز است.             

1)2-                        2) 1-                         3 )
 

 
                              4 )

 

 
 

( ) ًوَدار تاتغ درجِ دٍم -8 مذام  a+3b-cهاًٌذ شنل هقاتل است. حاصل           

 است؟

1)
 

 
                          2)

 

 
                             3)6                               4)2 

 

 

 

 

 

 

 

ّوَارُ در تالای هحَر          (   )  ًوَدار تاتغ  mتِ اسای مذام هقادیز -9

xّاست؟ 

1)m-2                  2) 1-m2-               3) 2m2-                   4) 2m1- 

ًین ساس رتغ اٍل ٍ سَم قزار  تز رٍی           راس سْوی  m(تِ اسای مذام هقذار 10

 دارد؟

1)  
 

 
                    2)   

  

 
                     3) 

  

 
                               4) 

 

 
 

-1 

-1 

2 
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اس ًاحیِ دٍم هحَرّای   (   )      هٌحٌی تِ هؼادلِ ی  a(تِ اسای مذام هقادیز 11

 هختصات ًوی گذرد؟

1 )2a≤                2)a0                       3) 2-a≤                       4) 0≤a2- 

 هامشیون است؟       ػثارت  rتِ اسای مذام هقذار  r0  ٍ0ٍ          ( اگز 12

1) 
 

 
                      2) 

  

 
                           3 )5                                4)10 

هستغیلی هاًٌذ شنل هقاتل هحاط شذُ است. تیشتزیي  5ٍ  4، 3در هثلث قائن الشاٍیِ ای تِ اضلاع -13

 هقذار هساحت هستغیل مذام است؟

1)4                           2) 
 

 
                              3) 

 

 
                                 4)3 

 

 

 

است را در ًظز هی گیزین. هی ًیون عَل اقغار  16هجوَػِ ی توام هستغیل ّایی مِ هحیظ آى ّا -14

 ایي هستغیل ّا مذام است؟

1) √                    2 ) √                           3 ) √                             4 )6 

جَاب هؼادلِ ی -15
 

   
 

   

 
 

 

 
 تاشذ مذام است؟ a≠0تا شزط ایٌنِ  

1) 
 

 
                       2) 

 

 
                              3 )

  

 
                              4 )

  

 
 

)هجوَع ریشِ ّای هؼادلِ ی -16
   

    
)
 
  (

   

    
)  مذام است؟     

1)  
  

 
                   2)   

 

 
                      3)

 

 
                                 4)
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  √هؼادلِ ی -17
 

 
  √

 

   
 چٌذ جَاب دارد؟   

 3(4                                  2(3                          1(2(صفز                     1

 چٌذ جَاب دارد؟      √  √    √هؼادلِ ی -18

 (صفز4                                  1(3                         2(2                        3(1
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