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 تسن الله الزحّوي الزحّ٘ن

 : هندسه تحلیلی1درس 

    ّا ٍ هحَر ػزض     ّادسسگاُ هخسصاذ دٍتؼذٕ)دکارزٖ( دٍزا هحَر ػوَد تزّن دارد.هحَرطَل

را هَلفٔ اٍل ٗا   ضَد.کِ هطخص هٖ     تِ صَرذ   ٍ   هخسصاذ ّز ًمطِ دردسسگاُ تادٍهمذار 

را   ٍ   ًاحِ٘)رتغ( اسر کِ ػلاهر  4ًاهٌذ.دسسگاُ هخسصاذ دارإ را هَلفٔ دٍم ٗا ػزض هٖ  طَل ٍ 

 تٌ٘٘ذ.ّا هٖدراٗي ًاحِ٘

 ّا تاضذ،همذار هَلفٔ  إ رٍٕ هحَر اگز ًمطِ ًکسِ:

 خَاّذ تَد. 0   آى صفز اسر ٍ هخسصازص تِ ضکل   

خَاّذ    0 آى صفز اسر ٍ هخسصازص تِ ضکل   ّا تاضذ،همذار هَلفٔ  إ رٍٕ هحَر اگز ًمطِ ًکسِ: :

 تَد.

 

 

ّا اسر. هخسصاذ  تز رٍٕ هحَر   3  2 2  3  ّا ٍ ًمطٔ  تز رٍٕ هحَر   1  2 1  3  : ًمطٔ 1هثال

 را ت٘ات٘ذ.      ًمطٔ 

1  2تاضذ، ٗؼٌٖ:  0   ّا اسر تاٗذ  رٍٕ هحَر   خاسخ: ًمطٔ   0     
1
2

 

0   ّا اسر.خس:              رٍٕ هحَر    ّوچٌ٘ي ًمطٔ   3  2  0    
2
3

 

  صَرذ تِ      هخسصاذ ًمطٔ  خس
1
2
 

2
3
 .آٗذدرهٖ  

 زوزٗي: اگز ًمطٔ 
  2

3
 

5 2 
2

 را ت٘ات٘ذ.  در ًاح٘ٔ دٍم هخسصازٖ تاضذ. حذٍد   
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 دوم اول
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 فاصلٔ دٍ ًمطِ

طَر هطاتِ اگز دًٍمطِ ّن کن کٌ٘ن ٍ تِ ّا رااسّا تاٗذ ػزض آىاگز دٍ ًمطِ تا طَل تزاتز داضسِ تاض٘ن، تزإ خ٘ذا کزدى فاصلٔ آى

 کٌ٘ن.ّا را اسّن کن هٖتا ػزض تزاتز داضسِ تاض٘ن، طَل آى

 

   

   

 

 کٌ٘ن:صَرذ سٗزػول هٖاگز طَل ٍػزض دٍ ًمطِ هسفاٍذ تاضٌذ تِ

  آٗذ.دسر هٖدٍ ًمطِ در صفحٔ هخسصاذ تاضٌذ، فاصلٔ دٍ ًمطِ اس راتطٔ سٗز تِ  2  2   ٍ   1  1   اگز 

 

 

 

2     تزاتز   زا   داً٘ن فاصلٔ هٖ 2     تزاتز   زا   ٍفاصلٔ   1    اسر. طثك راتطٔ ف٘ثاغَرس :  1  

  2    2    2     √  2   1 2    2   1 2     √  2   1 2    2   1 2 

 را در دسسگاُ هخسصاذ ت٘ات٘ذ.  1  3  ٍ   2 1   هثال: فاصلٔ دٍ ًمطٔ 

 خاسخ:

   √       2         2     √(3    1 )
2
   1  2 2  √42    3 2  √25  5 

 را ت٘ات٘ذ.  3 4   ٍ   3 5  هثال:  فاصلٔ دٍ ًمطٔ 

 تاضذ.ّا هّٖا تزاتز اخسلاف  طَل آىتاضٌذ خس فاصلٔ آىخاسخ: چَى دٍ ًمطِ دارإ ػزض ٗکساًٖ هٖ

     4  5    9  9 

 را اس هثذأ هخسصاذ ت٘ات٘ذ.  1  3  هثال: فاصلٔ ًمطٔ 

 گ٘زٗن:در ًظز هٖ  0 0  خاسخ: هثذأ هخسصاذ را ًمطٔ 

   √ 3  0 2    1  0 2  √32    1 2  √10 

𝑥1 𝑥2 

𝑦 
A 𝐵 

𝑦2 

𝑦1 
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فاصلِ    𝐴𝐵   𝑥2  𝑥1    ِفاصل  𝐴𝐵   𝑦2  𝑦1  
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 اس هثذأ هخسصاذ تزاتز اسر تا:         ًکسِ: فاصلٔ ًمطٔ 

   √  
2    

2 

 

 

 را ت٘ات٘ذ.  2 1   ٍ گذرًذُ اسًمطٔ   1 3  إ تِ هزکش هثال:ضؼاع داٗزُ

 زَاى ًَضر:خاسخ: فاصلٔ ت٘ي هزکش داٗزُ زا ّز ًمطِ رٍٕ هح٘ط داٗزُ تزاتزتا ضؼاع داٗزُ اسر، خس هٖ

 

 

ٍ فاصلٔ آى اس ًمطٔ  2إ اًسخاب ضذُ اسر کِ فاصلٔ آى اس هثذأ هخسصاذ تزاتز گًَِدر صفحٔ هخسصاذ تِ  هثال: ًمطٔ 

 را ت٘ات٘ذ.  تاضذ، طَل ًمطٔ هٖ 3تزاتز    0 3 

 دّ٘ن.ًواٗص هٖ   اس هثذأ هخسصاذ را تا   گ٘زٗن ٍفاصلٔ ًمطٔ درًظز هٖ       صَرذ را تِ   خاسخ: هخسصاذ ًمطٔ 

   √ 2   2  2
 زَاى 2
⇒   2   2  4                      1  

 اسر: 3تزاتز   0 3  اس ًمطٔ   فاصلٔ 

   √   3 2     0 2  3     3 2   2  9                    2  

 کٌ٘ن:کن هٖ  2 را اس  1 اکٌَى ػثارذ 

 

  

 تاضذ.)هسألِ چٌذ جَاب دارد( 5تزاتز   3 2  ّا ت٘ات٘ذ کِ فاصلٔ آى اس ًمطٔ  إ رٍٕ هحَر هثال: ًمطِ

 فزض کزدُ ٍ خَاّ٘ن ًَضر:  0    ّا تاضذ ػزض آى صفز اسر.لذا ًمطٔ هَردًظز را  إ کِ رٍٕ هحَر خاسخ: ّزًمطِ

   √   2 2   0  3 2  5
 تِ زَاى 2
⇒      2 2  9  25     2 2  25  9   

     2 2  16
√
⇒   2   4  ,

  2  4    6
  2   4     2 

  0 6    0 2  خس هسألِ دٍ جَاب دارد:  

 تِ ٗک فاصلِ تاضذ.  3 1   ٍ   1 2  ّا ت٘ات٘ذ کِ اس دًٍمطٔ  إ رٍٕ هحَر هثال: ًمطِ

    0  زَاً٘ن هخسصازص را تِ صَرذ ّا اسر، خس طَلص صفز اسر ٍ هٖ خاسخ: چَى ًمطٔ هَردًظز رٍٕ هحَر 

𝑥𝐴 

𝐴 

𝑂 
𝑥 

𝑦 

𝑦𝐴 

𝐴  1 2  

𝑂 3 1  

𝐴𝑂  √  1  3 2   2  1 2  √  4 2  12  √17 

 𝑥  3 2  𝑦2   𝑥2  𝑦2  9  4  𝑥2  6𝑥  9  𝑦2  𝑥2  𝑦2  5

  6𝑥  9  5   6𝑥   4  𝑥  
4
6
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  3 1        1 2         0  گ٘زٗن: در ًظز هٖ

      √       2    
 

  
 
 2  √       2         2  

 √  1  0 2   3    2  √ 0  2 2     1 2
زَاى 2
⇒  1   3    2  4     1 2 

1  9  6   2  4   2  2  1  4  5    
5
4

   0 
5
4
  

 ّسسٌذ. هح٘ط آى کذام اسر؟  1 1   ٍ   1 2  ،   1  2  زسر: سِ رأس هثلثٖ ًماط 

1 )16         2 )5√13           3 )5  √13              4 )14 

 «3»گشٌٗٔ 

1            هسإٍ اسر خس:                              ٍ  Aطَل     1   2 

1             هسإٍ اسر خس:                               ٍ   ػزض   2  3 

   √       2         2  √  1  2 2   1    1  2  √9  4  √13 

2زاتز اسر:       ت    خس هح٘ط هثلث   3  √13  5  √13 

 چگًَِ اسر؟  1 4  ٍ   2 1    5 2  تا رئَس     زسر: هثلث 

 السال٘يالشاٍٗٔ هسسإٍ( لائن4الشاٍِٗ      ( فمط لائن3( فمط هسسإٍ السال٘ي       2( هسسإٍ الاضلاع        1

 «4»گشٌٗٔ 

   √       2         2  √ 4  1 2   1  2 2  √32    1 2  √10 

   √       2         2  √ 2  1 2   5  2 2  √12  32  √10 

   √       2         2
 √ 4  2 2   1  5 2  √22    4 2  √20 

ي جِ تِ اٗ ٕ ، خس هثلث هسسإٍ         کِ تا زَ ي اسر. اس طزفٖ چَى زساٍ 2    السال٘      2      2 

 الشاٍِٗ اسر.ف٘ثاغَرس، هثلث لائنّن تزلزار اسر. تٌاتزاٗي طثك راتطٔ 

 کذام اسر؟     2 0  ٍ   , 5 2      0 3  زسر: هساحر هثلثٖ تا سِ رأس 

 (92)سزاسزٕ                      5/7( 4              7( 3              5/6( 2          6( 1

 ٔ  «2»گشٌٗ

ل : هٖ ن طَل اضلاع هثلث را تِرٍش اٍ اًَ٘  .دسر آٍرٗنز
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   √       2         2  √ 0  2 2   2  5 2  √4  9  √13 

   √       2         2  √ 3  2 2   0  5 2  √1  25  √26 

   √       2         2
 √ 0  3 2   2  0 2  √9  4  √13 

ِ طَل اضلاع، هثلث لائن جِ ت ٕتا زَ ٍٗٔ هسساٍ 2 13√ اسر. سٗزا      السال٘ياالشا   √13 2   √26 2 

  خس هساحر آى تزاتز اسر تاً صف حاصل ضزب اضلاع لائوِ           
√13 √13

2
 6 5 

ذ: جِ فزها٘ٗ ِ ًکسٔ سٗز زَ  رٍش دٍم: اتسذا ت

س آى: هثلث  ِ رأس     هساحر هثلث اس طزٗك هخسصاذ رئَ در ًظز          ٍ                   را تا س

ل سٗز تِ ي حالر هساحر هثلث اس فزهَ ذ.دسر هٖتگ٘زٗذ. در اٗ  آٗ

 

 

     
1
2
                                

ي دارٗن:          اتزاٗ      تٌ
1
2
 2 0  2  3 2  5  0 5  0   

1
2
  4  9  0  

13
2

 6 5  

 اسر. ضؼاع اٗي داٗزُ کذام اسر؟  2    صَرذ گذضسِ ٍهؼادلٔ ٗک لطز آى   تِ  0 3 ٍ   1 0 إ اس ًمطٔ زسر: داٗزُ

 (90)سزاسزٕ       3( 4                5√( 3               2( 2                 2√( 1

اسر. خس  2    صَرذ کِ هؼادلٔ لطز داٗزُ تِرٍٕ لطز داٗزُ لزار دارد. تا زَجِ تِ اٗي هزکش داٗزُ«    3»گشٌٗٔ 

    2   

 گ٘زٗن. فاصلٔ هزکش اس ًماط رٍٕ داٗزُ تزاتز ضؼاع اسر، در ًس٘جِ:درًظز هٖ  2     صَرذ هخسصاذ هزکش را تِ

      2    0 1    3 0          

√   0 2     3 2  √   3 2     2 2
طزف٘ي تِ زَاى 2
→        2     3 2     3 2     2 2 

 2     2 2   2   2  4  4    1          A  √ 2     3 2 

  1
→    √1  4  √5 

 

 

𝐴 

𝐵 

𝐶 
𝐴 

𝐵 𝐶 
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دٍ ًمطِ در ٗک دسسگاُ هخسصاذ تاضٌذ هخسصاذ ًمطٔ          ٍ           اگز  خط:مختصات نقطۀ وسط پاره

 آٗذ.دسر هٖاس راتطٔ سٗز تِ  ٍ   ٍسط ًماط   

 

 

  

 

 را ت٘ات٘ذ.   خط ٍسط خارُ  هخسصاذ ًمطٔ    2  3    4 5   هثال: اگز 

 

  

 دسر آٍرٗذ.اًذ. هخسصاذ هزکش ٍطَل ضؼاع داٗزُ را تًِماط دٍسز لطز ٗک داٗزُ  8  8  ٍ   6 0  هثال: 

 

 

 

   √       2         2  √ 4  0 2    1  6 2  √4
2    7 2  √65 

 دسر آٍرٗن سدس آى را ًصف کٌ٘ن.را تِ     زَاً٘ن اًذاسٓ لطز داٗزُ دسر آٍردى طَل ضؼاع داٗزُ هٖتًِکسِ: تزإ 

      √       2    
 

  
 
 2  √ 8  0 2    8  6 2  √64  196  √260  2√65 

  خس اًذاسٓ ضؼاع داٗزُ تزاتز ًصف لطز داٗزُ ٗؼٌٖ
  

2
 

2√65
2

 تاضذ.هٖ 65√ 

 کذام اسر؟    2  3  ًسثر تِ ًمطٔ   1 3   زسر: لزٌٗٔ ًمطٔ 

1 ) 9  5           2 ) 9 5          3 ) 5  9          4 )  3 1  

لزار دارد   ٍ   ٍسط ًماط   تاضذ، در اٗي صَرذ ًمطٔ   ًسثر تِ ًمطٔ   لزٌٗٔ ًمطٔ   فزض کٌ٘ذ ًمطٔ « 1»گشٌٗٔ 

 ٍخَاّ٘ن داضر:

 

 

𝐴 

𝐵 

𝑀 

 𝑥𝑀  𝑥𝐴 

 𝑦𝐴 

 𝑦𝑀 

 𝑦𝐵  

𝑥 

𝑦 

𝑀 𝑥𝑀  𝑦𝑀 :  
𝑥𝑀  

𝑥𝐴  𝑥𝐵
2

𝑦𝑀  
𝑦𝐴  𝑦𝐵

2

 

 𝑥𝐵 

𝑀 𝑥𝑀  𝑦𝑀 :  
𝑥𝑀  

𝑥𝐴  𝑥𝐵
2

 
 5  3

2
  

2

2
  1

𝑦𝑀  
𝑦𝐴  𝑦𝐵

2
 

4    2 

2
 

2

2
 1

   M  1 1    

𝐵 𝐴 ∙ 
𝑀 

𝑀   
𝑥𝑀  

𝑥𝐴  𝑥𝐵
2

 
0  8

2
 4         

𝑦𝑀  
𝑦𝐴  𝑦𝐵

2
 

6    8 

2
  1

 

 
𝑥𝑀  

𝑥𝐴  𝑥𝐵
2

 3  
 3  𝑥𝐵

2
  𝑥𝐵  3  6  𝑥𝐵  9       

𝑦𝑀  
𝑦𝐴  𝑦𝐵

2
  2  

1  𝑦𝐵
2

 𝑦𝐵  1   4  𝑦𝐵   5

 

 اسر.  5  9 صَرذ تِ  خس هخسصاذ ًمطٔ 
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خ٘ذا کٌ٘ن طثك ضکل   را ًسثر تِ ًمطٔ  Aرا داضسِ تاض٘ن ٍتخَاّ٘ن لزٌٗٔ ًمطٔ        ٍ          ًکسِ: اگز دًٍمطٔ 

 اسر، خس :    خط ٍسط خارُ  تٌاه٘ن ًمطٔ   سٗز اگز اٗي ًمطِ را 

 

 

 ضَد:صَرذ سٗز حل هٖسَال لثل را تا  زَجِ تِ ًکسٔ فَق تِ

 

ٍ  11  3  2الاضلاع اسر کِ دٍ ضلغ آى هٌطثك تز دٍخط تِ هؼادلاذ   رأس ٗک هسَاسٕ  6 7  زسر: ًمطٔ 

 (90ّسسٌذ. هخسصاذ ٍسط لطزآى کذام اسر؟      )سزاسزٕ 8  4  3

1 ) 1 5            2 ) 3 4           3 ) 3 5          4 ) 4 3  

کٌذ، خس هخسصاذ ًمطٔ در ّ٘چ ٗک اس هؼادلاذ دادُ ضذُ صذق ًوٖ  1  1  جا کِ هخسصاذ ًمطٔ اسآى«    3»گشٌٗٔ

 آٗذ.دسر هٖ( تِ  تزخَرد دٍ ضلغ دادُ ضذُ ) رأس هماتل 

 

 

 

 

 لذر اسر؟چِ   ّسسٌذ. اًذاسٓ ه٘أً     سِ رأس هثلث  4 3  ٍ   0 1   ،   3 2  هثال: ًماط 

)  اسر. خس    ٍ  ٍسط   خاسخ:  ًمطٔ 
3 1

2
 

4 0
2

)  تزاتز اسر تا:   خط اسر. اًذاسٓ خارُ  2 1  

   √ 2  1 2   3  2 2  √2 

تاضٌذ، هخسصاذ هزکش     سِ رأس هثلث           ٍ          ،          اگز مختصات مرکس ثقل مثلث:

 )هحل تزخَرد سِ ه٘اًِ( تزاتز اسر تا:     ثمل هثلث 

 

 

 

 ّإ اٗي هثلث را ت٘ات٘ذ.اًذ.هخسصاذ ًمطٔ زلالٖ ه٘اًِرئَس ٗک هثلث  2  3  ٍ   3 1      5 2  هثال: ًماط 

 

𝐵 

𝑀 𝐵   
2𝛼  𝑥𝐴
2𝛽  𝑦

𝐴
  

𝐴  3 1        𝑀 3  2   𝐵   
2𝛼  𝑥𝐴
2𝛽  𝑦

𝐴
   

2 3    3 

2  2  1
  *

9

 5
+  

  
2𝑦  3𝑥  11

3𝑦  4𝑥  8
   𝑦  4       𝑥   1       1 4    

 
𝑥𝑀  

𝑥𝐴  𝑥𝐵
2

 
7  1

2
3       

𝑦𝑀  
𝑦𝐴  𝑦𝐵

2
 

6  4
2

 5
 𝑀 3 5  

 تاضذ:صَرذ سٗز هٖ( ت𝑀ِالاضلاع)ٗؼٌٖ تٌاتزاٗي هخسصاذ ًمطٔ ٍسط لطز هسَاسٕ

𝐴 7 6  

2𝑦  3𝑥  11 

𝑀 

𝐵 

𝐵 

𝐴 

𝐶 

𝐺 
𝐺 𝑥𝐺  𝑦𝐺 :  

𝑥𝐺  
𝑥𝐴  𝑥𝐵  𝑥𝐶

3

𝑦𝐺  
𝑦𝐴  𝑦𝐵  𝑦𝐶

3

 

𝐺 𝑥𝐺  𝑦𝐺 :  
𝑥𝐺  

𝑥𝐴  𝑥𝐵  𝑥𝐶
3

 
3  2  1

2
 2

𝑦𝐺  
𝑦𝐴  𝑦𝐵  𝑦𝐶

3
 

 2  5  3

2
 3

 𝐺 2 3  
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 هؼادلٔ خط

 سهاى صفز ً٘سسٌذ.ّن   ٍ   اسر کِ در آى  0        هؼادلٔ ٗک خط در دسسگاُ هخسصاذ دکارزٖ تِ ضکل 

 دارٗن:  تز  0        تاضذ تا زمس٘ن طزف٘ي هؼادلٔ  0  اگز 

 

 زَجِ کٌ٘ذ:

    

 

 تزاتز اسر تا:گذرد هٖ  1  1   کِ اس ًمطٔ   هؼادلٔ خطٖ تا ض٘ة  نوشتن معادلۀ خط:

 

 جاٖٗ افمٖ.جاٖٗ ػوَدٕ تِ جاتِگذرد تزاتز اسر تا ًسثر جاتِهٖ         ٍ          ض٘ة خطٖ کِ اس دًٍمطٔ 

 

 اسر. 1 ٍ در ضکل سور چح تزاتز   2ض٘ة خط در ضکل سور راسر تزاتز 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ساسد.ّا هٖ إ اسر کِ خط تا جْر هثثر هحَر ًکسِ: ض٘ة خط در ٍالغ زاًژاًر ساٍِٗ

  

 

𝑥 

𝑦 

𝑎𝑥  𝑏𝑦  𝑐  0
÷𝑏
→    𝑦   

𝑎

𝑏
𝑥  

𝑐

𝑎
  

𝑎𝑥 اگز    𝑏𝑦  𝑐 ض٘ة خط   0  ∶ 𝑚   
𝑎

𝑏
  

𝑥 ضزٗة

𝑦 ضزٗة
  

𝑦 اگز  𝑎𝑥  𝑏 ض٘ة خط  ∶ 𝑚  𝑎                          

  

𝑦  𝑦0  𝑚 𝑥  𝑥0   

𝑚𝐴𝐵  
𝑦𝐵   𝑦𝐴

𝑥𝐵   𝑥𝐴
  

𝑥 

𝑦 

2 

 2 

 ض٘ة هٌفٖ

𝑚   1 

𝑥 

𝑦 

2 

1 

 ض٘ة هثثر

𝑚  2 

𝑥 

𝑦 

 ض٘ة زؼزٗف ًطذُ

𝑥 

𝑦 

 ض٘ة صفز

α 
0 < α < 90° 

m  tanα > 0 

α 
90° < α < 180° 

m  tanα < 0 
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 گذرد تزاتز اسر تا:هٖ  1  1   ساسد ٍاس ًمطٔ هٖ  ّا ساٍٗٔ  تِ ػثارزٖ دٗگز هؼادلٔ خطٖ کِ تا جْر هثثر هحَر 

   1          1  

 اسر. تا ض٘ة صفز ّا هَاسٕ هحَر طَل    ٍ خط   تا ض٘ة زؼزٗف ًطذُ ّاهَاسٕ هحَر ػزض    ًکسِ:خط 

 

 

 

 ػوَد اسر. 1   تز  2  ػوَد اسر. تزإ هثال خط     ّوَارُ تز خط     خط 

جإ دسر آٍردى ػزض اس هثذأ کافٖ اسر در هؼادلٔ خط تًِاه٘ن، ٍتزإ تِّا را ػزض اس هثذأ هٖ ػزض ًمطٔ زلالٖ تا هحَر 

دسر آٍردى آى کافٖ ًاه٘ن ٍ در ًس٘جِ تزإ تِّا را طَل اس هثذأ هٖ چٌ٘ي طَل ًمطٔ زلالٖ تا هحَر ، صفز لزار دّ٘ن. ّن  

 ، صفز لزار دّ٘ن.  جإ اسر تِ

 دّذ کِ هساحر اٗي هثلث تزاتز اسر تا:زطک٘ل هّٖا هثلثٖ لطغ کٌذ، تا آى  ٍ  ّا را در ًماط  ّا ٍ  ًکسِ: اگز خطٖ هحَر 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 گذرد را ت٘ات٘ذ.هٖ  2  3  ٍ   1  2  هثال: هؼادلٔ خطٖ را کِ اس دًٍمطٔ 

   آٍرٗن:                        دسر هٖخاسخ: اتسذا ض٘ة خط را تِ
       

       
 

2   1 
3 2

 
3
1
 3 

 ًَٗس٘ن:هؼادلٔ خط را هٖ  1  2  ٍ ًمطٔ  3  حال تا داضسي ض٘ة خط ٗؼٌٖ

   0       0      1  3   2    3  7 

𝑥 

𝑦 𝑥  𝑘 

𝑥 

𝑦 

𝑦  𝑘 

𝑥 

𝑦 

ذأ
 هث

 اس
ض

ػز
 

 طَل اس هثذأ

𝐵 

𝐴 

𝑂 

𝑥 

𝑦 

 ػزض اس هثذأ

 طَل اس هثذأ

 

𝑥گذرد، تِ صَرذ هٖ  𝐴 𝑎 0   ٍ𝐵 0 𝑏* هؼادلٔ خطٖ کِ اس دٍ ًمطٔ 

𝑎
 

𝑦

𝑏
 اسر. 1 

 

 ّا 𝑦ٍهحَر  2 إ تِ طَل ّا را درًمط𝑥ِهثال: هؼادلٔ خطٖ کِ هحَر 

صَرذ کٌذ، تِلطغ هٖ 3ػزض إ تِ رادرًمطِ
𝑥

 2
 

𝑦

3
 تاضذ.هٖ 1 

 

𝑆𝑂𝐴𝐵  
1
2
طَل اس هثذأ    ػزض اس هثذأ 

1
2
 𝐴  𝐵  
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 چمذر اسر؟  رٍٕ ٗک خط راسر تاضٌذ، همذار     0    3 2     ٍ 1    زسر: اگز سِ ًمطٔ 

1 )2          2 )1-       3 )2-  ،1             4 )1-  ،2 

 ، در ًس٘جِ :        رٍٕ ٗک خط راسر لزار دارًذ، خس     0    3 2     ٍ 1    چَى ًماط « 4»گشٌٗٔ

{
 
 

 
     

       

       
 

3   
 2  0  

3   
 2

    
       

       
 

1  3
    2  

 2
  2

 
3   

 2
 

 2
  2

  3       2  4 

3  6   2  2  4   2    2  0     2    1  0 ,
  2

   1
 

 دسر آٍرٗذ.ساسد را تِتا هحَرّإ هخسصاذ هٖ 6  3  2هثال: هساحر هثلثٖ کِ خط 

 گذارٗن.را صفز هٖ  دسر آٍردى ػزض اس هثذأ، گذارٗن ٍتزإ تِرا صفز هٖ  دسر آٍردى طَل اس هثذأ، خاسخ: تزإ تِ

  0   3  6 0       أ                 : طَل اس هثذ  2      2  6  :ػزض اسهثذأ  3   

  
1
2
طَل اس هثذأ    ػزض اس هثذأ 

1
2
 3    2   3 

ٍٗٔ  هثال: هؼادلٔ خطٖ را تٌَٗس٘ذ کِ تا جْر هثثر هحَر   کٌذ.لطغ هٖ -2إ تِ ػزض ّا را در ًمطِ ساسد ٍ هحَر هٖ 313ّا سا

ٗٔ ساسد.ّا هٖ إ اسر کِ خط تا جْر هثثر هحَر ض٘ة خط در ٍالغ زاًژاًر ساٍِٗخاسخ:   30تٌاتزاٗي ض٘ة خط تا زاًژاًر ساٍ

313      درجِ تزاتز اسر. خس:     
√3

3
 

   1          1 
 0  2 
⇒       2  

√3
3

   0    
√3
3

  2 

  را تٌَٗس٘ذ.  هثال:درضکل هماتل هؼادلٔ خط 

 

 

 

 

 را تٌَٗس٘ذ.   سِ رأس ٗک هثلث ّسسٌذ. هؼادلٔ ه٘أً   3 0    3 2     ٍ 1 4  هثال: سِ ًمطٔ 

   خاسخ: تزإ ًَضسي هؼادلٔ ٗک خطّ تِ ٗک ًمطِ اس آى ٍ ض٘ة آى ٍ ٗا تِ دٍ ًمطِ اس خط ً٘اس دارٗن.آٗا دٍ ًمطِ اس ه٘أً 

 اسر.   خط کِ ٍسط خارُ  ٍ دٗگزٕ   ّا را در اخس٘ار دارٗن؟ تلِ، ٗکٖ اس آى

  (
4 2

2
 

1 3
2

)    1 2  

 2 

𝑥 
1353 

𝑦 

𝑑 

𝑦    2  
√2

2
 𝑥  1  𝑦  

√2

2
𝑥  2 

 تزاتزاسر تا:ساسد ّا ه𝑥ٖإ کِ اٗي خط تا جْر هثثر هحَر خاسخ: ساٍِٗ

  1813  1353 𝑚 تٌاتزاٗي:   453   𝑡𝑎𝑛453  
√2

2
     

 تاضذ.صَرذ سٗز هٖرٍٕ خط دارٗن هؼادلٔ خط تِ  2  0 إ تِ هخسصاذ حال اس آًجا کِ ًمطِ
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 تگذرد.  A 0 3   ٍ  1 2خس تاٗذ هؼادلٔ خطٖ را تٌَٗس٘ن کِ اس 

     آٍرٗن:                                     دسر هٖرا تِ   اتسذا ض٘ة 
2 3
1 0

 
 1
1

  1 

   1       1    3   1   0        3 

 إ ت٘ي رئَس آى تزلزار اسر؟الاضلاع تاضذ چِ راتطِٗک هسَاسٕ     هثال : اگز چْار ضلؼٖ 

 اسر:  ٍ   ٍسط   کٌٌذ خس الاضلاع لطزّا ّوذٗگز را ًصف هٖدر هسَاسٕ

 

 

 

ٕ زسر: ًمطِ اَسٕرأس  3  2  ٍ        ،   2 1   ،   3 2  ّا ٔ      الاضلاع ّإ هس  کذام اسر؟  ّسسٌذ. ًمط

1 ) 2 4        2 ) 1  4         3 )  1  4       4 )  2  4  

 تا زَجِ تِ ًکسٔ تالا« 3»گشٌٗٔ 

 
            2     1  2     1
 

 
  

 
  

 
  

 
 3    2  3     4         1  4  

اٍرد تز ٍزز در هثلث لائنزسر:  اً٘ٔ  ٍِٗهؼادلٔ ه إّ هخسصاذ ٍ خط الشا  ضَد کذام اسر؟زطک٘ل هٖ 6  2  3إ کِ تا هحَر

1 )2  3  0   2 )2  3  0       3 )2  3  0   4 )2  3  0 

 تِ ززز٘ة طَل اس هثذأ ٍػزض اس هثذأ   3 0  ٍ   0 2  ًماط « 2»گشٌٗٔ 

 تاضٌذهٖ 6  2  3خط 

) ًمطٔ 
0 2

2
 

0 3
2

)   1 3
2
 تاضذ.ه٘أً ٍارد تز ٍزز هٖ   ٍ    خط .ٍسط خار 

 گذرد تزاتز اسر تا:هٖ  ٍ ًمطٔ   0 0  هؼادلٔ خطٖ کِ اس هثذأ 

 

 

 

 

 

 

 

𝐷 𝐶 

𝑀 
𝐵 

𝐴 

𝑥𝑀  
𝑥𝐴  𝑥𝐶

2
 
𝑥𝐵  𝑥𝐷

2
 𝑥𝐴  𝑥𝐶  𝑥𝐵  𝑥𝐷 

𝑦𝑀  
𝑦𝐴  𝑦𝐶

2
 
𝑦𝐵  𝑦𝐷

2
 𝑦𝐴  𝑦𝐶  𝑦𝐵  𝑦𝐷 

𝑥 

𝑦 

 2 0  

𝐵 0 3  

𝐴 

𝑂 

𝑀 1 
3
2  

𝑂 0 0      𝑀  1 
3
2
  

{
 
 

 
 
𝑚  

𝑦2  𝑦1

𝑥2  𝑥1
 

3
2  0

1  0
 

3
2
                                                                             

𝑦  𝑦0  𝑚 𝑥  𝑥0  𝑦  0  
3
2
 𝑥  0  𝑦  

3
2
𝑥 

 2
 2𝑦  3𝑥  0
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 ٍضؼ٘ر دٍ خط ًسثر تْن

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

گذرد هٖ  2 2   ٍ   2  1  تز خطٖ کِ اس دٍ ًمطٔ    3     تِ هؼادلٔ  را طَرٕ ت٘ات٘ذ کِ خط    هثال:همذار 

 ػوَد تاضذ.

  تاض٘ة     ٍ  خاسخ: خط گذرًذُ اس 
 2 2

1   2 
  

4
3

ّا تاضذچَى دٍ خط تز ّن ػوَد ّسسٌذ.خس ض٘ة آىهٖ 

3تزاتز    تاضذ. تٌاتزاٗي ض٘ة خط لزٌِٗ ٍ هؼکَس ّوذٗگز هٖ
4
 .تاضذهٖ 

𝑎′𝑥  𝑏′𝑦  𝑐′  0 

ٍتاٗذ  ّسسٌذکِ هَاسٕ ًثاضٌذ.دٍ خط ٍلسٖ تاّن هسماطغ دو خط متقاطع:
𝑎

𝑎′
 

𝑏

𝑏′
حالر دٍ خط ّوذٗگز را در ٗک .  در اٗي 

 کٌٌذ کِ ًمطٔ تزخَرد جَاب دسسگاُ  ًمطِ لطغ هٖ
𝑎𝑥 𝑏𝑦 𝑐  0
𝑎′𝑥 𝑏′𝑦 𝑐′  0

 اسر. 

2𝑥هثلاً  ًمطٔ تزخَرد دٍ خط   3𝑦  7  ٍ𝑥  2𝑦 هؼادلِ صذق تاضذ سٗزا هخسصاذ اٗي ًمطِ در ّز دٍ هٖ  1  2 ًمطٔ  0 

 کٌذ.هٖ
𝑎𝑥  𝑏𝑦  𝑐  0 

𝑎𝑥  𝑏𝑦  𝑐  0 

𝑎′𝑥  𝑏′𝑦  𝑐′  0 

𝑎𝑥: دٍ خط  دٍ خط هَاسٕ   𝑏𝑦  𝑐  0  ٍ𝑎′𝑥  𝑏′𝑦  𝑐′ گٌَٗذ ّزگاُ ض٘ة را هَاسٕ هٖ 0 

𝑎ّا تزاتز تاضذ.ٗؼٌٖ  آى

𝑎′
 

𝑏

𝑏′
 

 

𝑥هثال: دٍ خط   2𝑦  1  0  ٍ2𝑥  4𝑦  3  تا ّوذٗگز هَاسٕ ّسسٌذ. 0 

𝑦ًکسِ: در هؼادلٔ   𝑚𝑥  𝑏  ض٘ة خط تزاتز𝑚 ٖطَر هثال  دٍ خط تاضذ. تِه𝑦  3𝑥  2  ٍ

𝑦  3𝑥  تاضذ.هٖ 3ّا تزاتز تا ّوذٗگز هَاسٕ ّسسٌذ. سٗزا ض٘ة ّز دٍٕ آى 5 

 

𝑎𝑥دٍ خط دٍ خط دٍ خط هٌطثك:   𝑏𝑦  𝑐  0  ٍ𝑎′𝑥  𝑏′𝑦  𝑐′ 𝑎تاضٌذ. ّزگاُ تزّن هٌطثك هٖ 0 

𝑎′
 

𝑏

𝑏′
 

𝑐

𝑐′
 

2𝑥طَر هثال دٍ خط در ٍالغ دٍ خط هٌطثك، هؼادلٔ ٗکساًٖ دارًذ. تِ  𝑦  1  0  ٍ4𝑥  2𝑦  2  تزّن هٌطثك ّسسٌذ. 0 

 
𝑦تاضذ.ٗؼٌٖ دٍخط  -1ّا تزاتز ضزب ض٘ة آىتزّن ػوَدًذ، ّزگاُ حاصل ′𝑑  ٍ𝑑دٍ خط ػوَد تزّن: دٍ خط   𝑚𝑥  𝑏  ٍ

𝑦  𝑚′𝑥  𝑏′       ُتز ّن ػوَدًذ ّزگا𝑚  𝑚′ 𝑚   ٗا    1     
1
𝑚′

 

 ّن دارًذ.دٍخط ػوَد تزّن ض٘ثِ لزٌِٗ ٍهؼکَس، ًسثر تِ

𝑦هثال: دٍ خط                   3𝑥  2  ٍ𝑦   
1
3
𝑥  تز ّن ػوَدًذ. 5 
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3    2گذرد ٍتا خط هٖ  3 2   هثال: هؼادلٔ خطٖ را تٌَٗس٘ذ کِ اس ًمطٔ   هَاسٕ اسر. 0 

3    2خاسخ: ض٘ة خط  1تزاتز  0 
2
ّا تزاتز اسر. تٌاتزاٗي اسر. جَى دٍ خط تاّن هَاسٕ ّسسٌذ خس ض٘ة آى  

1ض٘ة خط جذٗذ تزاتز 
2
 اسر.  

  
1
2
         2 3        0       0    3  

1
2
(    2 )    

1
2
  4 

1   2     دٍ خط   هثال: تِ اسإ چِ همذار   تزّن ػوَدًذ؟ 5  3   ٍ  0 

 اسر. -1ّإ دٍ خط ػوَد تز ّن تزاتز ضزب ض٘ةرٍش اٍل : حاصل

 

 

 

′   ′   ′ ٍ  0        ًکسِ: دٍخط تِ هؼادلاذ  ′  تز ّن ػوَدًذ، ّزگاُ  0     ′  0 

 ٍم : تا زَجِ تِ ًکسٔ تالا دارٗن:رٍش د

 
     2   1  0

   3  5           2  3 1  0    2  2  3  0     1   3 

ٕ کذام همذار  ِ اسا ٕ خطَط   هثال: ت ک هسسط٘ل رٍ ٍ ضلغ هماتلٗ   لزار دارًذ؟ 4  3   2   ٍ  1  2  3، د

 ّإ تزاتز دارًذ:اًذ، تٌاتزاٗي ض٘ةخاسخ: اضلاع هماتل ٗک هسسط٘ل تاّن هَاسٕ

3 تزاتز 1  2  3ض٘ة خط 
2
تزاتز  4  3   2   اسر. ٍض٘ة خط  

2  

3
اسر.تا زَجِ تِ تزاتزٕ ض٘ة   

 دٍ خط دارٗن:           
2  

3
 

3
2
  4  2  9  2   5     

5
2

 

 را تِ ّن ٍصل کزدُ اسر.  4 3  ٍ   1 2   خطٖ را تٌَٗس٘ذ کِ دٍ ًمطٔ هثال: هؼادلٔ ػوَد هٌصف خارُ

 تاضذ.هٖ   تاضذ. تٌاتزاٗي ض٘ة آى لزٌِٗ ٍ هؼکَس ض٘ة    ػوَد هٌصف خط   فزض کٌ٘ن  :رٍش اٍل 

    تزاتز اسر تا :        ض٘ة خط  
4 1

3   2 
 

3
5

   تٌاتزاٗي   
 5
3

خط ٍسط خارُ  . اس طزفٖ هخسصاذ ًمطٔ  

  تزاتز اسر تا:    
1
2
 

5
2
 اسر. خس دارٗن:   

   
 5
3

    
1
2
 
5
2
       0       0    

5
2

 
 5
3

   
1
2
    

 5
3

  
5
6

 
5
2
 

  
 5  10

3
    

 3
   3  5  10 

ي اگز ًمطِّا اس دٍسز خارُخط ضاهل ّؤ ًماطٖ اسر کِ فاصلّٔ آىرٍش دٍم: ػوَد هٌصف ٗک خارُ ذاسُ اسر. تٌاتزاٗ إ خط تِ ٗک اً

ذ  ضرخط هٖ. تا اسسفادُ اس فزهَل فاصلٔ خارُ      تاضذ تاٗذ    رٍٕ ػوَد هٌصف        هاًٌ اَى ًَ  : ز

  
𝑦   𝑚  2 𝑥  1  0 → ض٘ة خط  𝑚  2

𝑚𝑥  3𝑦  5  → ض٘ة خط   
𝑚

3

  𝑚  2 ( 
𝑚

3
)   1  

 𝑚2  2𝑚
3

  1

  𝑚2  2𝑚   3  𝑚2  2𝑚  3  0   𝑚  3  𝑚  1  0 

 𝑚  3  𝑚   1 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



 02033036090  اهواز 3ناحیه  شفیعیکمال  : تهیه کننده  تجربی و حسابان یازدهم ریاضی فیسیک   مجسوۀ هندسه تحلیلی فصل اول ریاضی یازده

14 
 

 

 

  

 

 ٔ مط اَسٕ  8 7  زسر:ً  ک هس ِ هؼادلاذ رأسٗ  ٍ خط ت طثك تز د ٍ ضلغ آى هٌ ِ د  8  4  3  ٍ 11  3  2الاضلاع اسر ک

ٕ هٖ سط لطز آى کذام اسر؟ )سزاسز  (90تاضٌذ. هخحسصاذٍ 

1 ) 1 5             2 ) 3 4               3 ) 3 5              4 ) 4 3  

 ٔ ٌٗ ٔ « 3»گش مط ّ٘چ  6 7  هخسصاذً  ُ صذقً وٖکذام اس هؼادلِدر  ُ ضذ خط داد ٕ دٍ ٔ اّ مط  ًٖ ؼٌ ذ.ٗ  ّ٘چ  کٌ  ٕ خط رٍ ي دٍ کذام اس اٗ

ٌ٘ذ. ُ ک گا  ً٘سر.ضکل راً 

 تاضذ.تا حلهحل تزخَرد دٍ خط دادُ ضذُ هٖ  هخسصاذ ًمطٔ 

 را ت٘ات٘ن.  زَاً٘ن هخسصاذ ًمطٔ دسسگاُ دٍ هؼادلِ هٖ

,
 3  4  8
2  3  11             1 4   

 آٍرٗن.دسر هٖحال هخسصاذ ٍسط لطز را تِ

  
     

2
 
     

2
   

7  1
2

 
6  4

2
   3 5  

4   2     3ٍ  1       ّإ دٍ خط تِ هؼادلِ  زسر: تِ اسإ کذام همذار  ّوذٗگز را   2 

 (93کٌٌذ؟ )سزاسزٕ ًمطِ لطغ هًْٖاٗر در تٖ

  ( ّ٘چ همذار 4                           3( 3                   -1( 2                 -2( 1

 ًْاٗر ًمطِ لطغ کٌٌذ، اٗي اسر کِ تز ّن هٌطثك تاضٌذ. ٗؼٌٖ:.کِ دٍ خط ّوذٗگز را در تٖضزط آى« 2»گشٌٗٔ 

 ′
 

 

 ′
 

 

 ′
 

 

3
 

1
  2

 
  1
4  2 

     2  3   2  2  3  0     3    1  0 ,
  3

   1 

 ضَد.زسإٍ تزلزار ًوٖ 3  لاتل لثَل ً٘سر سٗزار تِ اسإ  3     

 ضًَذ.ضَد ٍ دٍ خط تز ّن هٌطثك هٖلاتل لثَل اسر سٗزا تِ اسإ آى زسإٍ تزلزار ه1ٖ    

 تِ ٗک فاصلِ تاضذ.  6 0  ٍ   0 4  ت٘ات٘ذ کِ اس دٍ ًمطٔ  1    إ رٍٕ خط هثال: ًمطِ

    تزاتز اسر تا:     خط . اس طزفٖ ض٘ة خارُ  3 2  تزاتز اسر تا     خط خاسخ: ًمطٔ ٍسط خارُ
0 6
4 0

 
 3
2

 

خس ض٘ة ػوَد هٌصف تزاتز اسر تا 
2
3
3   تزاتز اسر تا:     . تٌاتزاٗي هؼادلٔ ػوَد هٌصف    

2
3
   2  

A 7 6    

𝐶 D 

𝑀 

3𝑦  4𝑥  8 

2𝑦  3𝑥  11 
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دسر ّن ٍالغ تاضذ، خس کافٖ اسر ًمطٔ زلالٖ اٗي دٍ خط را تِ 1    سهاى رٍٕ خط تاٗذ ّناکٌَى ًمطٔ هَردًظز ها 

 آٍرٗن.

{
    1

   
2
3
  

5
3
   

2
3
  

5
3

   1    2            3 

  تِ ٗک فاصلِ اسر.   ٍ  اسر کِ اس دًٍمطٔ  1    إ رٍٕ خط ًمطِ  خس ًمطٔ 

 تزاتز اسر تا:  0          : اس خط   0  0   فاصلٔ ًمطٔ  نقطه از خط:فاصلۀ 

 

   
   0    0    

√ 2   2
 

3  3  4را اس خط   2 1  فاصلٔ ًمطٔ هثال:   را ت٘ات٘ذ. 0 

0     3              4  در راتطٔ تالا دارٗن:  حل:   1    0  2      3   

   
   0    0    

√ 2   2
 

 4 1  3 2  3 

√ 4 2    3 2
 

  5 

√25
 

5

5
 1 

   را اس خط تِ هؼادلٔ   4 2  فاصلٔ ًمطٔ  مثال:
3
4
 دسر آٍرٗذ.را تِ 3  

12  3  4صَرذ اتسذا هؼادلٔ خط را ب حل:    را  زا خط   ًَٗس٘ن. طثك راتطٔ فاصلٔ ًمطِ اس خط ، فاصلٔ ًمطٔ هٖ 0 

 کٌ٘ن ٍدارٗن:فزض هٖ

   
 4 2  3 4  12 

√ 4 2   3 2
 

8
5
 

 چمذر اسر؟   تاضذ، همذار 2تزاتز  1  4   اس خط   2 1  اگز فاصلٔ ًمطٔ  مثال:

 حل: 

   
   0    0    

√ 2   2
 2  

   1  4 2  1 

√ 2  16
 

 7    

√ 2  16
 2   7     2√ 2  16 

دٍ طزف  را تِ زَاى 2
⇒          49  14   2  4 2  64  3 2  14  57  0   3  9  3  5  0  

   3    
5
2

 

 

 

 

𝐴 𝑥0 𝑦0  

𝑑 

𝐻 
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 چمذر اسر؟  اسر. همذار  4تزاتز    6  8اس خط   4  1  فاصلٔ ًمطٔ  مثال:

 ًَضسِ، هطاتك فزهَل فاصلٔ ًمطِ اس خط دارٗن: 0    6  8صَرذ اتسذا هؼادلٔ خط را تِ حل:

   
   0    0    

√ 2   2
 4  

 8 1  6  4    

√82  62
 4  

  16    

10
   16     40 

,
 16    40     56
 16     40    24

 

 هواس اسر. طَل ضؼاع داٗزُ چمذر اسر؟  2 1   تِ هزکش   تز داٗزٓ  5  3  4تِ هؼادلٔ     خط مثال:

 هٖ زَاى ضکل سٗز را ززس٘ن کزد، طَل ضؼاع داٗزُ در ٍالغ ّواى فاصلٔ هزکش داٗزُ: حل

 تاضذ.اس خط هواس تز آى هٖ 

  
 4  1  3 2  5 

√42  32
 

3
5
 

 سِ رأس ٗک هثلث تاضٌذ:  3 2  و    2 3  ،   1 2   اگر مثال: 

 را ت٘ات٘ذ.   ه٘أً ضلغ    اًذاسٓ ب( را ت٘ات٘ذ.       اًذاسٓ ارزفاع الف( 

 را ت٘ات٘ذ.   طَل ج( 

 ًَٗس٘ن:را هٖ   . خس اتسذا هؼادلٔ ضلغ    زا ضلغ   ٗؼٌٖ فاصلٔ ًمطٔ    اًذاسٓ ارزفاع الف(  حل:  

    
     

     
 

2  3
3  2

  1       2   1   3      5  هؼادلٔ ضلغ         0 

 آٍرٗن:دسر هٖرا تِ   زا ضلغ   1 2   اکٌَى فاصلٔ 

   
 1  2  1 1  5 

√12  12
 

6

√2
 3√2 

ٔ ب(  مط   صَرذ  تِ   ٍسط ضلغ   هخسصاذً 
5

2
 
5

2
   ٔ مط ي طَل هٖ  1 2   ٍ هخسصاذً  اٌتزاٗ  تزاتز اسر تا: AMتاضذ ت

   √( 2  
5

2
)
2
  1  

5

2
 2  √

11

4
 

9

4
 

√99

2
 

3√19

2
 

 الشاٍِٗ اسر. طثك راتطٔ ف٘ثاغَرس دارٗن:لائن    هثلث ج( 

 

  2    2    2    2  (
3√19
2

)

2

 (3√2)
2
 

90
4

 18  
18
4

    
√18

2
 

3√2
2

 

 

 

O 

𝑑 

𝐵 

𝐴 

𝐶 𝐻 𝑀 
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′   ′   ′ ٍ  0        فاصلٔ دٍ خط هَاسٕ  موازی: فاصلۀ دو خط  تزاتز اسر تا: 0 

  
    ′ 

√ 2   
2
 

 زَجِ کٌ٘ذ ضزط هَاسٕ تَدى دٍ خط 

 ′
 

 

 ′
 تاضذ.هٖ  

 را ت٘ات٘ذ. 5  6  2ٍ  3  3  فاصلٔ دٍ خط  مثال:

 تاّن تزاتز تاضٌذ زا تسَاً٘ذ اس فزهَل اسسفادُ کٌ٘ذ.  تاّن ٍضزاٗة   دٍخط هَاسٕ ّسسٌذ. دلر کٌ٘ذکِ حسواً ضزاٗة  حل:

 
2  6  5  2  6  5  0

  3  3
 2
 2  6  6  0

       
    ′ 

√ 2   
2

 
  5  6 

√22    6 2
 

11

√40
 

تاضذ. هساحر اٗي هزتغ هٖ 5    2ٍسط لطز هزتؼٖ اسر کِ ٗک ضلغ آى هٌطثك تز خط تِ هؼادلٔ    1  3  ًمطٔ  تست:

 (93ام اسر؟)سزاسزٕ کذ

1 )40                  2 )45                   3 )75                      4 )80 

اسر، تٌاتزاٗي فاصلٔ اٗي ًمطِ زا ّز ٗک اس اضلاع هزتغ تزاتز   ٍسط لطز هزتغ اسر، خس هزکش هزتغ ّواى ًمطٔ   ًمطٔ  «4»گسینۀ

 ًصف طَل ضلغ هزتغ اسر. در ًس٘جِ دارٗن:

   
 2  1  1 3  5 

√  1 2  2 2  
10

√5
طَل ضلغ هزتغ   2  

20

√5
   (

20

√5
)

2
    

400
5

 80  

اسر.   5 8  ٍ ٗک رأس آى، ًمطٔ  7    2ٍ  6    2دٍ ضلغ ٗک هسسط٘ل هٌطثك تز دٍخط تِ هؼادلاذ  تست:

 (90هساحر اٗي هسسط٘ل کذام اسر؟ )سزاسزٕ 

1 )2/7               2 )6/9                3) 4/11                     4 )8/12 

ساس اٗي دٍ خط،  کٌذ، خس تا هحاسثٔ فاصلٔ ًمطٔ در ّ٘چ ٗک اس هؼادلاذ دادُ ضذُ صذق ًوٖ  5 8  هخسصاذ ًمطٔ  «2»گسینۀ

 آٌٗذ.دسر هٖاًذاسٓ طَل ٍػزض هسسط٘ل تِ

{
 
 

 
   

 2 8  1 5  7 

√22    1 2
 

4

√5

 ′  
 1 8  2 5  6 

√12  22
 

12

√5

         ′  
4

√5
 

12

√5
 

48
5

 9 6 

6  3  3√ٍ  2  3√  فاصلٔ ت٘ي دٍ خط تِ هؼادلاذ   تست:  (88کذام اسر؟ )سزاسزٕ  0 

1 )2  √3           2 )√3  1           3 )√3  1           4 )2  √3 

 کٌ٘ن:هؼادلٔ دٍ خط را ضثِ٘ ّن هٖ «3»گسینۀ

  √3  2
  √3
⇒    √3  3  2√3    √3  3  2√3  0 

 حالا فاصلٔ دٍ خط تزاتز اسر تا:
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√3  3  2√3  0
√3  3  6  0

   
    ′ 

√ 2   
2

 
| 6  2√3|

√  3 2  (√3)
2
 

6  2√3

√12
 

6  2√3
2√3

 
6

2√3
 1 

     √3  1 

′       ٍ  0        هکاى ٌّذسٖ ًماطٖ اس صفحِ کِ اس دٍ خط هَاسٕ نکته:  تِ ٗک فاصلِ  0 

 تاضٌذ، خطٖ اسر تِ هَاساذ آى دٍ ٍ هؼادلٔ آى ػثارذ اسر اس:

 

 

 

4  4  2ّإ هؼادلٔ خطٖ کِ اس خط هثال:  0  ٍ  2  5  تِ ٗک فاصلِ اسر را ت٘ات٘ذ. 0 

هؼادلٔ دٍ خط دادُ ضذُ دارإ ض٘ة هسإٍ ّسسٌذ تٌاتزاٗي تاّوذٗگز هَاسٕ ّسسٌذ. خس طثك راتطٔ تالا  (رٍش اٍلحل:

 تاضذ.صَرذ سٗز هٖتاضذ تِخطٖ کِ ٍسط اٗي خطَط هٖ

      
   ′

2
 0    2  

5  2
2  0    2  

3
2  0  2  4  3  0 

5  2  ض٘ة خط  (رٍش دٍم  تزاتز  0 
1
2 
 اسر. تٌاتزاٗي ض٘ة خط هَرد ًظز ّن تزاتز   

1
2 
-ٍ هؼادلٔ آى تِ  

 اسر. چَى فاصلٔ اٗي خط اس خطَط دادُ ضذُ تزاتز اسر، خس: 0    2  صَرذ 

   5 

√12  22
 

   2 

√12  22
     5     2    5      2    

3
2
 

  2  تٌاتزاٗي هؼادلٔ خط هَردًظز 
3
2
3  4  2ٗا  0   اسر. 0 

4  4  2اٗن ٗؼٌٖ ضزاٗة خط ًکسِ: تزإ حل سَال اتسذا ضزاٗة دٍ خط هَاسٕ را ٗکساى کزدُ زمس٘ن  2را تز  0 

2  2  صَرذ ٍ تِ کزدُ  ًَضس٘ن. 0 

دٍ خط تاضٌذ هؼادلٔ  2 ٍ  1 ساس دٍخط: هجوَػِ ًماطٖ اسر کِ اس آى دٍ خط تِ ٗک فاصلِ تاضٌذ، خس اگز ً٘ن

 فاصلِ اس  2    فاصلِ اس  1       آٗذ:  دسر هٖساسّإ اٗي دٍ خط اس اٗي ضزط تًِ٘ن

 

 

  

  

 

 ساسً٘ن

𝑑1: 𝑎𝑥 ساسً٘ن  𝑏𝑦  𝑐  0 

𝑑2: 𝑎′𝑥  𝑏′𝑦  𝑐′  0 

هؼادلٔ ً٘ن ساس ∶  
 𝑎𝑥  𝑏𝑦  𝑐 

√𝑎2  𝑏2
 

 𝑎′𝑥  𝑏′𝑦  𝑐′ 

√𝑎2  𝑏2
 

𝑑1: 𝑎𝑥  𝑏𝑦  𝑐  0 

𝑑2: 𝑎𝑥  𝑏𝑦  𝑐′  0 

𝑎𝑥  هؼادلٔ ٍسطٖ  𝑏𝑦  
𝑐  𝑐′

2
 0 
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3  2  ٍ  6  2  دٍ خط تِ هؼادلاذ    تست:  ًسثر تِ کذام خط لزٌِٗ ّسسٌذ؟ 0 
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1 ض٘ة اٗي دٍ خط تِ ززز٘ة« 1»گسینۀ   
1
2

   ٍ 2 ساس اسر. خس دٍ خط هسماطغ ٍ تز ّن ػوَدًذ. تٌاتزاٗي ً٘ن 2 

 ساس دارٗن:ّا هحَر زمارى اسر. طثك زؼزٗف ً٘نآى
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 درسر اسر.«1»ّا گشٌٗٔدرت٘ي گشٌِٗ

2    3ٍ  1  3  ساس ًاح٘ٔ دٍم، اس دٍخط کذام ًمطِ رٍٕ ً٘ن زسر:  اصلِ اسر؟تِ ٗک ف 0 
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<  اسر.       ساس ًاح٘ٔ دٍم هخسصاذ ًمطِ رٍٕ ً٘ن  «4»گسینۀ        خس ها تِ دًثال ًمطٔ    0

 ّسس٘ن کِ اس آى دٍ خط تِ ٗک فاصلِ تاضذ.طثك ًکسٔ تالا دارٗن:

  3  1 2    3   فاصلِ ًمطٔ      اس     0    فاصلِ ًمطٔ      اس 0 
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< چَى    تَد، خس  0
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  ٍ ًمطٔ هَردًظز  
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 اسر.  

 لزار دارد؟    3  4ٍ  1  4  3ساس ساٍٗٔ ت٘ي دٍ خط رٍٕ ً٘ن  2 1  ًمطٔ   زسر: تِ اسإ کذام همذار 
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اش لزار دارد خس فاصلِ    3  4ٍ  1  4  3ساس ساٍٗٔ ت٘ي دٍ خط رٍٕ ً٘ن  2 1  چَى ًمطٔ  « 3»گشٌٗٔ 

 اس ّز دٍخط تزاتز اسر:
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