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 ومذوّ

ٌگاار  داذِ   « وماعغ وخزَعی»وتاب حاضز وّ تزاساس وغالة وتاب درسی،  وثحث 

 است، دارای َیژگی ْای سیز است:

تاس وزدي وفاْیىی وّ در وتااب درسای تاّ ػمات وحاذَدیت حهاه، تاّ  ي وىتاز          -1

 پزداختّ دذِ است.

 ّ دذِ است.وغالة تّ طُرت سادِ َ رَاي َ تّ ستاي داٌش  وُس  ارائ -2

وغالة َ ٌىات، تّ گٌُّ ایی است وّ خلأ تیً وغالة ارائاّ داذِ در وتاة درسای َ      -3

 وٍذ. سؤالات وغزح دذِ در وٍىُرْای سزاسزی را پز 

تز اس وتاب درسی، تّ وغالة پزداختاّ داذِ َ     تز َ جاوغ در ایً وتاب تا ٌگاْی ػىیك -4

 ػی تٓزِ گزفتّ ایه.ْا َ وسائل حل دذِ وتٍُ تّ ْىیً وٍظُر اس وثال

 ایهاد تؼادل ٌسثی تیً وٓارت ْای وحاسثات طُری َ درن وفُٓوی. -5

 استفادِ اس وسائل تاس پاسخ. -6

 تُجّ تّ داٌش لثمی داٌش  وُساي.-7

ایهاد اتظال َ ارتثاط تیً جٍثّ ْای وتفاَت یه وفٓاُن َ ٌیاش تایً یاه وفٓاُن َ       -8

 دیگز وفاْیه وتاب.

وغالؼّ ی دلیك ایً وتاب َ تٓازِ گیازی اس رٍْىُدْاای دتیازاي      در پایاي اویذَاریه وّ

فزْیختّ َ گزاي لذر تتُاٌذ وُفمیت تحظیمی دىا خُتاي را تضىیً َ تثثیت ٌىایذ. ارائّ 

ی ٌظزات دىا داٌش پژَْاي، دتیزاي فزْیختاّ َ گازاي لاذر، وُجاة سا اس َ اوتٍااي       

 است.

 وؤلفاي
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 فْزست هطالة

 صفحه                                                                  فهرست             

 9 …………………………………………………………………...……………………زُیدا5

 9 ………………………………………….………………………زِیدا وؼادلّ َ فیتؼز1.1

 11..........................................................زِیدا گستزدِ وؼادلّ در دؼاع َ وزوش1.2

 18…………………………………………وختمف یْا حالت در زِیدا وؼادلّ ٌُدت1.3ً

 19 .................................................... ي اس ٌمغّ سّ دادتً تا زِیدا وؼادلّ ٌُدت1.3.1ً

 21 ....  َ  ًیت راتغّ هی َ زِیدا اس ٌمغّ دَ دادتً تا زِیدا وؼادلّ ٌُدت1.3.2ً

 24...................زِیدا تز وىاس خظ َ زِیدا وزوش دادتً تا زِیدا وؼادلّ ٌُدت1.3.3ً

 29...........................................وختظات یوحُرْا تز وىاس زِیدا ةوؼادل ٌُدت1.3.4ً

 32 ..............................................................ىساسْایٌ تز وىاس زِیدا ةوؼادل ٌُدت1.3.5ً

 33..………………….…………………………………ْه تّ ٌسثت زِیدا دَ تیَضؼ1.4

 38…………………………………………………………………زِیدا دَ زنوشت َتز1.5

  DEFINED.ERROR! BOOKMARK NOT……………………………………………………… یضیت2

OOKMARK NOT B !RRORE.….…………………………………………………………………….یضیت فیتؼز2.1

DEFINED. 

 Error! Bookmark not.…………….………………………………………………یضیت یْا یژگی2.1.1َ

defined. 

 Error! Bookmark not................................................................................................یضیت وزوش اس خزَج2.1.2

defined. 

 Error! Bookmark not……………………………………………………………………یضیت وؼادلة2.1.3

defined. 
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 Error! Bookmark not....................................................... ي وزدي استاٌذارد َ یضیت گستزدِ ةوؼادل2.1.4

defined. 

OOKMARK NOT B !RRORE……………………………………………………………………یضیت یواٌٌُ َتز2.2

DEFINED. 

OOKMARK NOT B !RRORE........ی..............................................................................................ضیت یپاراوتز ةوؼادل2.3

DEFINED. 

 Error! Bookmark not.………………………………………یضیت رئُس در وىاس خغُطة وؼادل2.3.1

defined. 

  DEFINED.ERROR! BOOKMARK NOT………………………………………… یّذلَل9

OOKMARK NOT B !RRORE……………………………………………………………یْذلُل وؼادلة َ فیتؼز3.1

DEFINED. 

 Error! Bookmark not.………………………………………………………یْذلُل وشوز اس خزَج3.1.1

defined. 

 Error! Bookmark notی...........................................................................................ْذلُل گستزدِ وؼادلة3.1.2

defined. 

 Error! Bookmark notی.................................................................................................ْذلُل یْا وهاٌة3.1.3

defined. 

 .Error! Bookmark not definedی.....................................................................................ْذلُل یمیوستغ وساحت3.1.4

 Error! Bookmark not………………………………………………هاٌةو خغُط اس رئُس فاطم3.1.6ّ

defined. 

OOKMARK NOT B !RRORE..……………………………………………………………یْذلُل در یواٌٌُ َتز3.2

DEFINED. 

OOKMARK NOT B !RRROE……………………………………………یْذلُل ْاس رأس در وىاس وؼادلة3.3

DEFINED. 
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 Error! Bookmark not……………………………………………………ًیالمغز یوتساَ یْذلُل3.3.1

defined. 

 ERROR! BOOKMARK NOT……………………………………………………..……………………………یسْو4

DEFINED. 

OOKMARK NOT B !RRORE...................................................................................................یسٓى وؼادلة َ فیتؼز4.1

DEFINED. 

 Error! Bookmark not………………………………………………………یسٓى گستزدِ وؼادلة4.1.1

defined. 

OOKMARK NOT B !RRORE………………………………………………………ْا یسٓى یتاتٍذگتاس یژگی4.2َ

DEFINED. 

OOKMARK NOT B !RRORE.…………………………………………………………………یسٓى یواٌٌُ َتز4.3

DEFINED. 

 056..............................................................................................................................................منابع
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 دایره

را وٍحٍی ْای درجّ دَن وی ٌاوٍذ. ایً وٍحٍای ْاا اس تزخاُرد یاه طافحّ تاا یاه          َ  ٌىُدار وؼادلات درجّ دَن اس 

 اتل تّ دست  َردي ْستٍذ، َ تّ ْىیً ػمت  ي ْا را وماعغ وخزَعی ٌیش وی ٌاوٍذ.  وخزَط دَار ٌیش ل

 تعریف و معادله دایره

دایزِ وىاي ٍْذسی ٌماعی اس طفحّ است وّ فاطمّ  ي ْا اس یه ٌمغّ ثاتت وفازَع در طافحّ، وماذاری ثاتات     تعزیف: 

 است. ٌمغّ ثاتت را وزوش َ ومذار ثاتت را دؼاع دایزِ وی ٌاوٍذ.

 

2(   )تاّ طاُرت     َ تّ دؼاع  (   )  وؼادلة استاٌذارد دایزِ ای تّ وزوش هعادلِ دایزُ:  (   )2  

2 ٌُدتّ وی دُد. در حالت خاص اگز وزوش دایزِ وثذأ وختظات تادذ وؼادلاّ دایازِ تاّ طاُرت     2    2 وای   2  

 تادذ.

 تگذرد را تٍُیسیذ. (4 3)  وّ اس ٌمغّ ی وؼادلّ دایزِ ای تّ وثذأ وختظات  :5هثال 

          حل:

  2  32  42  25     2   2  25 
 تگذرد را تٍُیسیذ. (1 1)  وّ اس ٌمغّ ی  (3 2)  وؼادلّ دایزِ ای تّ وزوش  :2هثال

    حل:

(1  2)2  (1  3)2  1 4  5  (  2)2  (  3)2  5 

اس   وختظات دَ سز یه پارِ خظ تادٍذ  ٌگاِ وختظات َسظ پاارِ خاظ    (1  1 )   (2  2 )  اگز : 5ًکتِ

)  راتغّ 
 1  2

2
 
 1  2

2
 ٌیش اس راتغّ سیز تّ دست وی  یذ.  َ  ٌمغّتّ دست وی  یذ. َ فاطمّ دَ  (

   √( 2   1)
2  ( 2   1)

2 

 دَ سز لغز  ي وی تادٍذ. (5 2)   (1  4 )  ّ دایزِ ای  را تٍُیسیذ تّ عُری وّ ٌماط وؼادل :9هثال
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 لغز تشري تزیً َتز دایزِ است، وزوش دایزِ َسظ لغز وی تادذ تٍاتزایً وزوش دایزِ تزاتز است تا: حل:

  (
4  2
2
 
 1  5
2

)  (3 2) 

 ایً دؼاع دایزِ تزاتز است تا:تزاتز تا دؼاع وی تادذ، تٍاتز  َ  ٌظف فاطمّ دَ ٌمغّ

  
√(4  2)2  ( 1  5)2

2
 
√4  36
2

 
√41
2
    

(   )2  (   )2   :وؼادلّ دایزِ                                2  

                 (  3)2  (  2)2  (√
41

2
)
2
 
41

4
 11  

 دایره مرکس و شعاع در معادله گسترده

 در دایزِ تّ وؼادلة هعادلِ گستزدُ دایزُ:

 2   2          1 

َ   2 َ 2 ْىاااااااااااااُارِ ضااااااااااااازیة    تایاااااااااااااذ تزاتاااااااااااااز یاااااااااااااه تاداااااااااااااذ 

  
1
2
√ 2   2  4    (

  

2
 
  

2
) 

 تّ تزتیة وزوش َ دؼاع دایزِ وی تادٍذ.

2 دؼاع دایزِ تّ وؼادلة : 4هثال   2  2  4  1  چمذر است؟1 

                                                                     حل:
1

2
√ 2   2  4  

   
1
2
√( 2)2  (4)2  4(1)  

1
2
√16  2 

2 اگز دؼاع دایزِ تّ وؼادلة  :1هثال   2  .را تّ دست  َریذ  تادذ  2تزاتز  1    6  4 

           حل:

                         
1

2
√ 2   2  4  2  

1

2
√42  62  4  

 4  √52  4 
عزفیً را تّ تُاي 2 وی رسا ٌیه 
→              16  52  4  

 4  52 16  36    
36
4
 9 
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2 در وؼادلّ  :2ًکتِ    2  داریه: 1         

اگز

{
 
 

 
  

2   2  4  1 دایزِ 

 2   2  4  1  ٌمغّ 

 2   2  4  1 تٓی 

 

2 2، ٌىُدار تّ اسای وذان ومذار :6هثال  2 2  2   4  8  یه دایزِ است؟     1 

 تمسیه وی وٍیه.                       2اتتذا عزفیً را تز  حل:

                        2 2  2 2  2   4  8  1 

 2
→   2    2      2  4  1 

 2   2  4  1   2  22  4(4)  1 

  2  4  16  1   2  12  1 

 2  12     √12   √4  3   2√3 

   (    2√3)  (  2√3  ) 

      

 2√3           2√3            
  

+ 

 جَاب

- + 

 جَاب
 2  12 

 

2  ومغغ وخزَعی تّ وؼادلة :9ًکتِ    2 )ضزیة تُاي     دایزِ است. ْزگاِ  1         

 دَن ْا تا ْه تزاتز تادذ.(

2 (2  )وؼادلة  تّ اسای وذان ومذار :7هثال  (6  )(  1)2  یه دایزِ را وشخض وی وٍذ؟ 18 

 حل:

(  2) 2  (6  )(  1)2  18 

  (  2) 2  (6  )( 2  2  1)  18  1  

(  2) 2  (6  ) 2  (12 2 )  6    18  1 

 داریه:   3عثك ٌىتّ 
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                            (  2)   (6  )  2  8    
8

2
 4 

2 (1  )راتغّ ی :5تست  (2  3) 2   2  وؼادلة دایزِ  است اگز:  1 

1)   2      2 )  2   1     3 )    1         4)        

    1گشیٍّ  حل:

                 (   1)  (2  3)   1  3  2    2    

(  1) 2  (2  3) 2   2  1 

  2
→  (2  1) 2  (2(2)  3) 2   2  1  2   2   2  1 

 2   2  1    √ 2  1   2  1  1      

ــت  وٍحٍاااااااای تااااااااّ وؼادلااااااااة   ادیزتااااااااّ اسای وااااااااذان وهىُػااااااااّ وماااااااا  :2تســــــ

2 2  (  2  7) 2  4    1 

 خارج اس وشُر( 85یه دایزِ است؟)سزاسزی تهزتی

1 )* 3+               2) *3+                3)*3  3+                4 )∅ 

          1گشیٍّ  حل:

                                              2   2  7   2  9     3 

  3  2 2  ( 32  7) 2  4  3  1 

 2 2  2 2  4  3  1
 2
→  2   2  2  

3
2
 1 

  
1
2
√12  22  4 (

3
2
)  

1
2
√4  6  

1
2
 غیز لاتل لثُل   2 √

   3  2 2  (( 3)2  7) 2  4  3  1 

 2 2  2 2  4  3  1 

 2
→  2   2  2  

3
2
 1 

  
1
2
√12  22  4 ( 

3
2
)  

1
2
√4  6  

1
2
 لاتل لثُل   11√
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 وحُرْای تماري دایزِ ْىاي لغزْای دایزِ ْستٍذ. تٍاتزایً ٌمغّ ْای تماعغ  ي ْا وزوش دایزِ است. :4ًکتِ

  

2 2ی وحُرْای تماري دایزِ تّ وؼادل6ّ     2َ 3    اگز دَ خظ : 8هثال  2 2        

38  را تّ دست  َریذ.    تادٍذ حاطل 1 

 وحل تماعغ دَ خظ وزوش دایزِ است. 4عثك ٌىتّ ی  حل:

{
 
 

 
 
    3                                                                                                           

                       
2     6                                                                                                       

   
رَ  حذفی
→     3  1   3    

 3
3
  1     1   (1)                              
 

 

    3
   1
→    1    3   1  3    

    4     4    (2)      

 (1)َ(2)        ( 1  4) 

2 2  2 2        38  1 

 2
→  2   2  

 

2
  

 

2
  19  1 

)  دروؼادلّ گستزدِ دایزِ داریه 
  

2
 
  

2
 در ٌتیهّ وزوش دایزِ تّ طُرت سیز است(

  (
 
 
2
2
 
 
  
2
2
)  (

  

4
 
 

4
)  ( 1  4) 

{

  

4
  1      4    4

 

4
  4     16                      

 

    4 ( 16)  4  16   12 
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 وی تادذ. وزوش ایً دایزِ را تّ دست  َریذ. 3    2 َ 1     دَ لغز دایزِ ای خغُط :9هثال

 وحل تماعغ دَ لغز وزوش دایزِ است. حل:

{
 
 

 
 
    1                                                                                                            

                       
2    3                                                                                                              
رَ  حذفی
→    3  1  3    

3
3
 1    1      (1)                                    

 

 

    1
  1
→ 1    1  1      1    (2)

(1) (2)
→     (1 1)   

 خغُط لائه تز دایزِ ْىاي لغزْای دایزِ ْستٍذ، پس خغُط لائه تز دایزِ اس وزوش دایزِ وی گذرٌذ. :1ًکتِ

 

2 تىان خغُعی وّ تا دایزِ :51هثال   2 وی گذرٌذ   ٌمغّ ی ثاتتساسٌذ َ اس  وی   91ساَیّ ی  1  4  2 

 را تّ دست  َریذ.  

 ْىاي وزوش دایزِ است.     حل:

                                             (
  

2
 
  

2
)  (

 ( 2)

2
 
 4

2
)  (1  2) 

 لائه ْای تز وٍحٍی تّ وؼادلة  تّ اسای وذان ومذار :55هثال

2 2  (  1) 2  3  4  1 

 اس ٌمغّ ثاتتی وی گذرٌذ؟ ْىُارِ

 ایً وؼادلّ تایذ یه وؼادلة دایزِ تادذ، خغُط ػىُد تز  ي اس وزوش )ٌمغّ ی ثاتت( وی گذرٌذ. 5عثك ٌىتّ حل:

2    1    2  1    3 

  خظ ػىُد تز دایزِ، ْىاي خظ الىزوشیً است. :6ًکتِ
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2 وذان خظ تز دَ دایزِ ی   :9تست   2  2  2  1  َ 

  2   2  ػىُداست؟ 1  2  2 

1)             2 )    1          3)   1         4)   1 

                  2گشیٍّ  حل:

2  رَ  اَل:                          2          1   (
  

2
 
  

2
)    

 2   2  2  2  1   1  (
 2
2
 
 ( 2)

2
)  ( 1 1) 

 2   2  2  2  1   2  (
 ( 2)

2
 
 2
2
)  (1  1) 

 در  ي طذق وٍذ.2 َ  1 گشیٍّ ای درست است وّ وختظات

 ، وؼادلّ خظ اس فزوُل سیز تذست وی  یذ. 2 َ  1 رَ  دَن: تا دادتً وختظات

  
 2   1
 2   1

       1   (   1) 

 1  ( 1 1)  2  (1  1)    
 1  1
1  ( 1)

 
 2
2
  1  

  1   1(  ( 1))    1    1 

          1 

    اس فزواُل  1        تّ وؼادلاة   اس خظ  (1  1 )  فاطمّ ی ٌمغّ ی: 7ًکتِ
|  1   1  |

√ 2  2
 

  تّ دست وی  یذ.

 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



(99089908790) حبیب هاشمی   

06 

 

2 عُل پارِ خغی وّ دایزِ ی  :52هثال   2 جاذا وای وٍاذ را تاّ      14  12  5اس خاظ   8  8  2 

 دست  َریذ.

  حل:

 

 2   2  2  8  8    2   2  2  8  8  1  

  (
 ( 2)

2
 
 ( 8)

2
)  (1 4)              

     
1

2
√( 2)2  ( 8)2  4( 8)  

1

2
√4  64  32 

   
1
2
√111  

11
2
 5 

{

  (1 4)  5  12  14  5  12  14  1                      

   
|5(1)  12(4)  14|

√52  122
 
|5  48  14|

√25  144
 
|39|

√169
 
39
13
 3

 

فیثاغُرس
→     2   2    2     √ 2    2  √52  32 

   √25  9  √16  4     2   2  4  8 

 جذا وی وٍذ را تّ دست  َریذ.2 َتزی تّ عُل 3  وّ اس خظ ( 1 1)  وؼادلّ دایزِ ای تّ وزوش   :59هثال

   دىل فزضیحل: 

 

{

  (1 1)    3  1    3  1                                           

   
|1(1)  1(1)  3 |

√12  12
 
|1  3 |

√ 1
 
2
1
 2                              
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فیثاغُرس
→    2    2    2    √  2    2  √22  12 

  √4  1    √5  

  2   2  2  1 2  وؼادلّ دایزِ              5    2  2  4    (  1)2  (  1)2  

(√5)
2

 

2 : دایزِ ی 54هثال   2 را   جذا وی وٍاذ   8َتزی تّ عُل  14  12  5اس خظ 1    8  2 

 تّ دست  َریذ.

 تا تُجّ تّ دىل سیز فاطمّ وزوش دایزِ تا خظ را تّ دست وی  َریه.حل: 

 

   8     4 

  (
 ( 2)

2
 
 ( 8)

2
)  (1 4)  5  12  14 

 5  12  14  1  

   
|5(1)  12(4)  14|

√52  122
 
|5  48 14|

√25 144
 
|39|

√169
 
39
13
 3 

فیثاغُرس
→    2    2    2    √  2    2  √32  42 

  √9  16  √25  5    5  

  
1
2
√( 2)2  ( 8)2  4( )  5  2  √68  4  

 111  68  4  32   4    
32
 4
  8     8  

ٌظف فاطمّ ی  ي ْا اس ٌمغاّ ی   (1 2 )سی ٌماعی اس طفحّ وّ فاطمّ ی  ي ْا اس ٌمغّ ی : وؼادلّ وىاي ٍْذ51هثال

 تادذ را تّ دست  َریذ. (2  4)
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 یه ٌمغّ اسوىاي ٍْذسی تادذ  ٌگاِ (   ) اگز حل: 

 (   )   ( 2 1)   (4  2)  |  |  
1
2
|  | 

  √(  2)2  (  1)2  
1
2
√(  4)2  (  2)2 

 2√(  2)2  (  1)2  √(  4)2  (  2)2 

عزفیً را تّ تُاي 2 وی رساٌیه 
⇒              4(  2)2  4(  1)2  (  4)2  (  2)2 

4 2  16  16 4 2  8  4   2  8  16   2  4  4 

 3  2  24  3 2  12   1
 3
→  2   2  8  4  1 

 (4 2 )  تاا ٌمغاّ ی    تزاتز فاطمّ ی 2√، تا اٌذاسِ ی A(1 3)اس ٌمغّ  (   )  فاطمّ ی ٌمغّ وتحزن :56هثال

 را تّ دست  َریذ.   است، دؼاع دایزِ وسیز حزوت

  حل:

|  |  √2|  | 

 √(  1)2  (  3)2  √2√(  2)2  (  4)2 

عزفیً را تّ تُاي 2 وی رساٌیه 
⇒              (  1)2  (  3)2  2(  2)2  2(  4)2 

 2  2  1   2  6  9  2 2  8  8  2 2  16  32 

  2   2  11  11  31  1 

  
1
2
√(11)2  ( 11)2  4(31)  

1
2
√111  111 121 

  
1
2
√81  

1
2
4√5    2√5  

 ووشته معادله دایره در حالت های مختلف

 ٌُدتً وؼادلّ دایزِ تا دادتً سّ ٌمغّ اس  ي -1

 وختظات وزوش دایزِ ْستٍذ.αَβ (αَβ )ٌُدتً وؼادلّ دایزِ تا دادتً دَ ٌمغّ اس دایزِ َ یه راتغّ تیً  -2

 ٌُدتً وؼادلّ دایزِ تا دادتً وزوش َ یه خظ وىاس تز دایزِ   -3
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} حالت ْای خاص                          
وىاس تز وحُر  ْا

وىاس تز وحُر ْا
 

 ٌُدتً وؼادلة دایزِ وىاس تز وحُرْای وختظات -4

 اَل َ چٓارن -سُن َچٓارن-دَن َ سُن-ٌُدتً وؼادلة دایزِ وىاس تز ٌیىساسْای اَل َدَن -5

 با داشته سه وقطه از آن یرهووشته معادله دا

2 ایازِ تاّ طاُرت   وی گذرد وؼادلّ د  َ   َ تزای تّ دست  َردي وؼادلة دایزِ ای وّ اس سّ ٌمغّ    2     

را در وؼادلاّ لازار دادِ اس حال وؼاادلات تاّ دسات         َ َ    در ٌظز گزفتاّ، سا س وختظاات ٌمااط     1     

 را تّ دست وی  َریه.       وذِ

 وی گذرد چّ لذر است؟ (1 1)  َ(1  1)  َ  (1 2)  دؼاع دایزِ ای وّ اس سّ ٌمغّ  :4تست

1)√11                       2 )                      
√11

2
3)11                  4   )5 

 2گشیٍّ حل: 

  (1 1)    12  12  1  1    1       1      

  (1  1)  12   12  1  1  1 

     1      1   

  (2 1)  22  12  2    1  2     5 

  1
→ 2  1   5  2   6     3 

 وؼادلّ دایزِ
→      2   2  3    1    

1
2
√( 3)2  (1)2  4(1) 

  
1
2
√9  1  

1
2
√11 

ْاا   َ وحُر  (2 )ْا را در ٌمغّ ای تّ عُل وؼادلّ دایزِ ای را تٍُیسیذ وّ اس وثذا وختظات گذدتّ َوحُر  :57هثال

 لغغ وی وٍذ. (1)را در ٌمغّ ای تّ ػزع

 حل:

  (1 1)  12  12  1  1   1       1    

  ( 2 1)  ( 2)2  12  2  (1)  1 

  2   4     2   
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  (1 1)  12  12  1    1     1  

 وؼادلّ دایزِ
→      2   2  2    1                       

 (91وذان است؟)سزاسزی تهزتی وی گذرد (1 2)َ(4 2 )َ(1 1)دؼاع دایزِ ای وّ اس سّ ٌمغّ ی: 1تست

1)2                        2 )2.5                  3)3                       4)2.5 

 2گشیٍّحل:

(1 1)    12  12  1  1    1       1    

( 2 4)  ( 2)2  42  2  4  1   2  4   21  (1) 

(2 1)  22  12  2    1   2     5  (2)   

(1) (2)
→    5   25     5    1  

وؼادلّ دایزِ
→       2   2  5  1  

  
1
2
√ 12  ( 5)2  4(1)  

1
2
√25  

5
2
 2 5    2 5  

َ(1 1)دؼاع دایزِ ی گذاری سّ ٌمغّ ی : 6تست (1َ  2)  (93تزاتز وذان است؟)سزاسزی تهزتی(1 2)َ

1 )
1

2
√11               2 )√3                3  )√5                  4)

1

2
√13 

 1گشیٍّ حل:

(1 1)  12  12  1  1   1       1    

(1  2)  (1)2  ( 2)2    2  1    2   5 

   2  5  (1) 

(2 1)  22  12  2    1   2     5   

(1)
→  2(2  5)     5  5  5    1  

  2  5
  1
→   2(2)  5     3  

وؼادلّ دایزِ
→       2   2  3    1 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



(99089908790) حبیب هاشمی   

80 

 

  
1
2
√ ( 3)2  (1)2  4(1)  

1
2
√11    

1
2
√11  

  𝛃و𝛂ووشته معادله دایره با داشته دو وقطه از دایره و یک رابطه بیه 

یزِ است. فاطمّ وزوش دایزِ اس ٌماط را تّ دست وی تا تُجّ تّ ایٍىّ فاطمّ ی وزوش دایزِ اس ْز ٌمغّ ی دایزِ تزاتز دؼاع دا

  َریه َ وساَی ْه لزار وی دْیه.

 

 

   گذداتّ َ وزواش تمااري  ي رَی خاظ تاّ وؼادلاة       (1 3)  (2 1)   دؼاع دایزِ ای وّ اس دَ ٌمغّ : 58هثال

 تادااااااااااااااااااااااذ را تااااااااااااااااااااااّ دساااااااااااااااااااااات  َریااااااااااااااااااااااذ.   1  2

 وی گیزیه. 1  2  َ ػزع وزوش را  αعُل وزوش را  حل:

 (  2  1
(   )
→    2  1) 

 

      

   √(1   )2  (2  (2  1))
2
 √(1   )2  (3  2 )2 

   √(3   )2  (1  (2  1))
2
 √(3  )2  (2  1)2 

|  |  |  | 

 1  2   2  9  12  4 2  9 6   2  4 2  4  1 
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4  1    1   √(3   )2  (2  1)2 

  √(3  1)2  (2(1)  1)2  √9  1  √11 

اسات.   2    گذدتّ َ وؼادلة یه لغز  ي تاّ طاُرت    (1 3)   (1 1)   دایزِ ای اس دَ ٌمغّ: 7تست

 دؼاع ایً دایزِ وذان است؟

1)√2                        2)2 3 )√5                      4)3 

  3گشیٍّ حل:

      2
(   )
→      2      2 

       (    2)َ |  |  |  | 

√(1   )2  (1  (  2))
2
 √(3   )2  (1  (  2))

2
 

 √ 2  (3   )2  √(3  )2  (  2)2 

 2  9  6   2  9  6   2   2  4  4 

 1  4  4    1     

  √ 2  (3   )2  √12  (3 1)2  √1  22  √5 

است دؼاع دایزِ وذان است؟)سزاسزی   (4 1 ) (1 2) وزوش دایزِ ی گذرٌذِ اس دَ ٌمغّ ی ( 2  ): ٌمغّ ی8تست
 تهزتی(

1 )1                        2)2                       3)3                          4)4 

  3گشیٍّ حل:

            (   2 )        (2 1)         ( 1 4)       |  |  |  |   

 √(2   )2  (1  2 )2  √( 1  )2  (4  2 )2  

4  4   2  1  4  4 2  1  2   2  16 16  4 2 

 6  12    2  

  √(2   )2  (1  2 )2  √(2  2)2  (1  2(2))
2
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  √1  9  3    3  

وىاااس اساات. دااؼاع ایااً دایاازِ وااذان   1  گذدااتّ َ تااز خااظ (1 2 )َ(1 2) دایاازِ ای اس دَ ٌمغااّ :9تســت

 خارج اس وشُر(88است؟)سزاسزی تهزتی

1   )
5

2
                   2 )5                         3 )6                        4 )

3

2
 

 1گشیٍّ   حل:

 (   1)ْا لزار دارد پس وختظات وزواش دایازِ   یؼٍی وحُر    وٍظف پارِ خظعثك دىل سیز وزوش دایزِ رَی ػىُد 

 است.

 

        √( 2  1)2  (1   )2  √(1 1)2  (  1)2 

 √4   2  √ 2  2  1 

4   2   2  2  1  2  1 4   3    
 3
2

 

      √(  1)2  √(
 3
2
 1)

2

 √(
 5
2
)
2

 |
 5
2
|  
5
2

 

لغغ وزدِ َ وزوش  ي، تز ٌیىساس رتغ اَل است. دؼاع ایاً   3َ  1ْا را در دَ ٌمغّ تّ عُل ْای دایزِ ای وحُر  :51تست

 خارج اس وشُر( 95دایزِ وذان است؟)سزاسزی تهزتی

1 )√3                    2 )3                         3 )√5                        4)3 

            9حل: گشیٌِ 
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وزوش در رتغ اَل
   

   (   )  (   )2  (   )2   2 

  (1 1)   (3 1) 

 {
(1   )2  (1  )2   2

(3   )2  (1  )2   2
 

 (1   )2   2  (3   )2   2  (1   )2  (3   )2 

√
→ |1   |  |3   | 1     (3   ) 

 {
1    3    1                 غیز لاتل لثُل 3 

1     3    2  4 لاتل لثُل 2   
 

(1   )2  (1   )2   2  (1  2)2  (1 2)2   2 

  2  5    √5 

 ووشته معادله دایره با داشته مرکس دایره و خط مماس بر دایره

طمّ ی وزوش دایزِ اس خظ وىاس تز دایزِ ْىُارِ تزاتز دؼاع دایزِ است فاطمّ وزوش دایازِ اس خاظ را اس   تا تُجّ تّ ایٍىّ فا

 فزوُل سیز وحاسثّ وی وٍیه.

{
  (   )            
        1

      
|  1    1   |

√ 2   2
 

 

 وىاس تادذ را تٍُیسیذ. 15  3  4تزخظ  : وؼادلة دایزِ ای تّ وثذا وختظات و59ّهثال

2(   )وؼادلّ دایزِ تّ طُرت حل:   (   )2 وی تادذ، وزوش دایزِ را داریه تٍاتزایً اتتاذا داؼاع را تاّ    2  

 دست وی  َریه.

{
  (1 1)                                          
4  3  15  4  3  15  1 
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|4(1)  3(1)  15|

√42  32
 
| 15|

√16 9
 
15

√25
 3 

(  1)2  (  1)2  32
وؼادلّ دایزِ
→     2   2  9  

2َ)  دایزِ ای تّ وزوش  : 21هثال  وىاس است عُل لغز ایً دایزِ را تّ دست  َریذ.8    تز خظ  (2 

 حل:

{
  (2َ  2)                                            

    8      8  1               
 

     
|1(2)  1( 2)  8|

√12  12
 
|2  2  8|

√2
 
8

√2
 

 =
8

√2

گُیا
   

8

√2
 
√2

√2
 
8√2

2
لغز  2√4   2  2  4√2  8√2 

 1    ِ تز خظ تّ وؼادلاّ  وی تادٍذ اگز ایً دایز 3    2 1    : دَ لغز دایزِ ای خغُط25هثال

 وىاس تادذ وؼادلّ ایً دایزِ را تٍُیسیذ.

وحل تز خُرد دَ لغز وزوش دایزِ وی تادذ تٍاتزایً اَل اس رَ  حذفی)جایگذاری( وحل تزخُرد دَ لغز را تّ دست  حل:

 وی  َریه.

{
2    3
    1  3  3    1   

     1
  1
→ 1    1    1    (1 1) 

{
  (1 1)    
    1   

     
|1(1)  1(1)  1|

√12  12
 
|1  1|

√2
 
2

√2
 

گُیا
   

2

√2
 
√2

√2
 
2√2
2
   √2  

(   )2  (   )2   2  (  1)2  (  1)2  √2
2
 

 2  2  1   2  2  1  2
وؼادلّ  دایزِ
→       2   2  2  2  1 
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وىااس اسات.    1    ی وی گذرد ایً دایزِ تز خظ تّ وؼادلّ (1 2 )ْز خظ لائه تز دایزِ، اس ٌمغّ ی  :22هثال

 (88دؼاع ایً دایزِ را تّ دست  َریذ. )سزاسزی تهزتی 

 حل:

{
  ( 2 1)                                           
    1      1  1             

     
|1( 2)  1(1)  1|

√12  ( 1)2
 
| 4|

√1  1
 
4

√2
 

گُیا
 
4

√2
 
√2

√2
 
4√2
2
 2√2    2√2  

 َ وىاس  تز ٌیىساس رتغ اَل تادذ. (1 2)وؼادلة دایزِ ای تٍُیسیذ تّ وزوش  :29هثال

 حل:

{
  (2 1)                             
        1               

     
|1(2)  1(1)  1|

√12  ( 1)2
 

|2|

√1  1
 
2

√2
 

(  2)2  (  1)2  (
2

√2
)
2

 (  2)2   2  2 

را تا واذان عاُل لغاغ وای وٍاذ؟)       1  َ وىاس تز ٌیىساس رتغ اَل خظ تّ وؼادلة(1 2)دایزِ ای تّ وزوش  :24هثال

 (86سزاسزی تهزتی 

  حل:

{
  (2 1)                             
        1               

      
|1(2)  1(1)  1|

√12  ( 1)2
 

|2|

√1  1
 
2

√2
 

(  2)2  (  1)2  (
2

√2
)
2

 (  2)2   2  2 

  1
→ (  2)2  12  2   (  2)2  1 

عثك خاطیت ریشّ  سَج
→            2   1 
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 {
  2  1    1  2  3    3
  2   1     1  2  1    1

   1  3  

ْا را تا وذان عاُل ْاا لغاغ وای      وحُر  1    َ وىاس تز خظ تّ وؼادلة (1  2)دایزِ ای تّ وزوش   :55تست

 (95وٍذ؟) سزاسزی تهزتی 

1 ) 1 3                2 )1 4                  3 )2 3              4 )1 5  4 

 1گشیٍّ  حل:

{
  (2  1)                                       
    1      1  1               

     
|1(2)  1( 1)  1|

√12  ( 1)2
 

|2|

√1  1
 
2

√2
 

گُیا
 
2

√2
 
√2

√2
 
2√2
2
 √2 

 وؼادلّ دایزِ
→     (  2)2  (  1)2  (√2)

2
 

 وحل تزخُرد وحُر   ْا
  1

→           (  2)2  (1  1)2  2  (  2)2  1 

عثك خاطیت ریشّ  سَج
→            2   1 

 

  {
  2  1    1 2  3       3
  2   1     1  2  1    1

   1  3     

2 ، دایزِ  تّ وؼادلة  تّ اسای وذان ومذار :21هثال    2  1  3  تز خظ تّ وؼادلة  1    4  2 

 (85وىاس است؟)سزاسزی تهزتی 

 درطُرتی خظ تز دایزِ وىاس است وّ فاطمّ ی وزوش دایزِ اس خظ تزاتز دؼاع دایزِ تادذ. یؼٍی عثك دىل سیز حل: 

           

 
 2   2  2  4    1 
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 (  1)2  1  (  2)2  4    1    (1  2) 

   
1
2
√( 2)2  42  4( )  

1
2
√21  4  

{
  ( 1  2)    
  3  1   

     
|1(1)  3( 2)  1|

√12  (3)2
 
|1  6|

√1  9
 
5

√11
 

  
5

√11
 
√11

√11
 
5√11
11

 
√11
2

 

√11
2
 
1
2
√21 4  √11  √21  4   

 تّ تُاي 2 وی رساٌیه  
→          11  21  4  4  11    

11
4
   

5
2

 

2 تز دایزِ     ، خظ  تّ اسای وذان ومذار : 26هثال   2  وىاس است؟  1  2  2 

 حل:                                      

                      

 

                                                      2   2  2  2  1 

(  1)2  1  (  1)2  1  1 

 (  1)2  (  1)2  2    ( 1 1)    √2 

{
  ( 1 1)              
        1  

 

     
|1( 1)  1(1)   |

√12  (1)2
 
|1   |

√1  1
 |1   | 

 |1   |  √2    1  √2  
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2 ز دایزِ ت 2     خظ تّ وؼادلة  تّ اسای وذان ومذار  :52تست   2 وىاس است؟) سزاسزی  3  2 
 خارج اس وشُر( 91تهزتی 

1  )1 
 4

3
                2  )1 

4

3
                3 )1 

 2

3
             4   )1 

2

3
 

 2گشیٍّ حل:

 2   2  2  3  (  1)2  1  2  3  (  1)2   2  4 

{
  (1 1)    2                          
     2       2  1  

     
| (1)  1(1)  2|

√ 2  ( 1)2
 
|  2|

√ 2  1
 2

عزفیً   تّ تُاي 2 وی رساٌیه 
→              

(  2)2  4( 2  1)   2  4  4  4 2  4 

3 2  4  1   (3  4)  1
  1

  
4
3

 

 مختصات یمماس بر محورها یرهووشته معادلة دا

 وّ تز یىی اس وحُرْای وختظات وىاس تادذ تزاتز است تا:(   )  دؼاع دایزِ ای تّ وزوش 

 | |  ْا   الف( وىاس تز وحُر 

 

 | |   ْا ب( وىاس تز وحُر

 

 وىاس تادذ.  وّ تز وحُر  (2  1)  : وؼادلّ دایزِ ای تٍُیسیذ تّ وزوش27هثال
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 حل:

   | |    | 2|  2
 وؼادلّ دایزِ
→     (  1)2  (  2)2  4 

 را تا وذان عُل لغغ وی وٍذ؟  وىاس تادذ وحُر  وّ تز وحُر (2 3)  دایزِ ای تّ وزوش  :28هثال

 حل: 

  | |    |3|  3
 وؼادلّ دایزِ
→     (  3)2  (  2)2  9 

 را وساَی طفز لزار دْیه.  ْا یؼٍی تایذ وحل تلالی تا وحُر

(  3)2  (1  2)2  9  (  3)2  9  4  5 

   3   √5    3  √5  

 

 وّ تز وحُرْای وختظات وىاس تادٍذ ػثارتٍذ اس:  وختظات وزوش دایزِ ْای تا دؼاع

 (   )  الف( در ٌاحیّ اَل               

 

 (    )  ب( در ٌاحیّ دَن              

 

 (      )   ج( در ٌاحیّ سُن          
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 (    )  ت( در ٌاحیّ چٓارن            

 

 وّ در ٌاحیّ دَن تز وحُرْای وختظات وىاس تادذ. 1وؼادلّ دایزِ ای تٍُیسیذ تّ دؼاع  :29هثال

 حل:

   (    )  ( 1 1)  (  1)2  (  1)2  1 

وی تادذ، 15   3  2لغ تز خظ وزوش دایزِ ای وّ در ٌاحیّ سُن تز وحُرْای وختظات وىاس تادذ َا :91هثال

  دؼاع ایً دایزِ چمذر است؟

 حل:                                                            

                             (     ) 

 2(  )  3(  )   15   5   15    3  

 ذ را تٍُیسیذ.وىاس تاد 3  َ  1  وّ تز خغُط  2وؼادلّ دایزِ ای تّ دؼاع : 95هثال

  حل:

  (1    3   ) 
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{
 

 
 1  (3 5)  (  3)2  (  5)2  4  
 2  ( 1 1)  (  1)2  (  1)2  4
 3  (3  1)  (  3)2  (  1)2  4  
 4  ( 1 5)  (  1)2  (  5)2  4

 

ات وىاس است لغز دایزِ تشرگتز وذان است؟) گذدتّ َ تز ْز دَ وحُر وختظ(2 1 )دایزِ ای اس ٌمغّ  :59تست

 (91سزاسزی تهزتی 

1 )8             2 )11                3)12                 4)15 

 2گشیٍّ حل:

2(   )َ وؼادلّ دایزِ تّ طُرت (    )  در ٌاحیّ دَن لزار دارد پس (2 1 )چُي ٌمغّ ی   

(   )2  است. 2  

( 1 2)
→   ( 1  )2  (2   )2   2 

 1  2   2  4  4   2   2   2  6  5  1 

 یمسازهامماس بر و یرهووشته معادلة دا

  ْا تادذ. اگز یه دایزِ تز ٌیىساسْای اَل َ دَن وىاس تادذ تایذ وزوش دایزِ حتىاً رَی وحُر

 

 یه وزیغ است.     چٓارضمؼی
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راتغّ فیثاغُرس
→        2    2    2    2   2   2 

   2  2 2     √2 
وختظات وزوش دایزِ
→          (1 √2 ) 

 وّ:  وختظات وزوش دایزِ ای تّ دؼاع  ًتیجِ:

 ( 2√ 1)  الف( وىاس تز ٌیىساس اَل َ دَن تادذ. 

 (1  2√ )   ب( وىاس تز ٌیىساس دَن َ سُن  تادذ.

 ( 2√  1)   اس تز ٌیىساس سُن َچٓارن تادذ.ج( وى

 (1  2√)   ت( وىاس تز ٌیىساس  چٓارن َ اَل تادذ.

 وّ تز ٌیىساس ٌاحیّ اَل َ دَن وىاس تادذ را تّ دست  َریذ. 2√2وختظات وزوش دایزِ ای تّ دؼاع : 92هثال

 حل:

   (1 √2 )    (1 √2(2√2))    (1 4)  

 بت به هموضعیت دو دایره وس

 دّین. تزای هشخص کزدى ٍضعیت دٍ دایزُ ًسثت تِ ّن هزاحل سیز را اًجام هی

 وزوش َ دؼاع ْز وذان اس دایزِ ْا را تّ دست وی  َریه. -1

́    فاطمّ وزوش دَ دایزِ را اس فزوُل -2  √( 2   1)
2  ( 2   1)

 تّ دست وی  َریه. 2

 یه تار اس ْه وه َ یه تار تا ْه جىغ وی وٍیه.)دؼاع تشري تز وٍٓای دؼاع وُچه تز( دؼاع دایزِ ْا را -3

 تا تُجّ تّ حالت ْای سیز َضؼیت را وشخض وی وٍیه.-4

 تا تفزیك یا جىغ دؼاع ْا تزاتز تادذ وىاس.  اگز-1

 تیً جىغ َ تفزیك دؼاع ْا تادذ وتماعغ.   اگز-2

 تزاتز طفز تادذ ْه وزوش.   اگز-3

 در غیز ایً طُرت وتخارج یا وتذاخل خُاْذ تُد.-4
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دَ دایزِ وىاس 

 تزَي)وىاس خارج(

 
 

     ́ 

 

 

 

دَ دایزِ وىاس 

درَي)وىاس 

 داخل(

 

 

 
 

     ́ 

 

 

 

 دَ دایزِ وتماعغ

 
 

   ́       ́ 

 

 
 

 دَ دایزِ ْه وزوش

 

 

 

 
 
  1 

 

   

 

دَ دایزِ تزَي 

 ْه)وتخارج(

 
 

     ́ 

 

 
 

 دَ دایزِ وتذاخل

 
 

     ́ 
 

2(1  )دَ دایازِ : 99هثال  (  1)2  1 َ(  7)2  (  9)2 ٌساثت تاّ ْاه چاّ َضاؼیتی       81 

 دارٌذ؟
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 :حل

(  1)2  (  1)2  1   ́  (1 1)   ́  1 

(  7)2  (  9)2  81    (7 9)    9 

  ́  √(7  1)2  (9  1)2  √36 64  √111  11 

     ́  11     ́  9  1  8     ́  9  1  11 

 اٌذ. وىاس خارجپس ایً دَ دایزِ   چُي́      

2 تزای  ي وّ دَ دایزِ   ومذار  :94هثال  2   2  2                        َ   2  8   2  2  

16  تز ْه وىاس خارج تادٍذ وذان است؟ 1 

 حل:

(1)   2  2   2  2    

وزتغ واول
→    (  1)2  1  (  1)2  1    

 (  1)2  (  1)2    2    (1 1)   √  2  

(2)  2  8   2  2  16  1 

 (  4)2  16 (  1)2  1  16  1 

 (  4)2  (  1)2  1   ́  (4 1)  ́  1 

    ́  √(4  1)2  (1  1)2  √9  1  3 

 ́     تزای ایً وّ ایً دَ دایزِ وىاس خارج تادٍذ تایذ دادتّ تادیه:

 

 3  1  √  2  2  √  2
عزفیً تّ تُاي 2 وی رساٌیه 
→              

4    2    2  

2(2  )وؼادلة دَ دایزِ تّ طاُرت  :91هثال   2  1 َ 2   2 ِ تاز  وای تاداذ ْزگااِ ایاً دَ دایاز        2  

 را تّ دست  َریذ. یىذیگز وىاس تادٍذ ومذار 

 حل:
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(  2)2   2  1    (2 1)   1 

 2   2   2   ́  (1 1)  ́    

    ́  √(1  2)2  (1  1)2  √4  2 

 تٍاتزایً:        تزای ایً وّ ایً دَ دایزِ وىاس خارج تادٍذ

2    1    1  

 تٍاتزایً:        وىاس داخل تادٍذتزای ایً وّ ایً دَ دایزِ 

2    1    3  

2  : دَ دایزِ تّ وؼاادلات 54تست   2  2  6  8                                 َ   2   2  8  4  

12  (87ٌسثت تّ ْه وذان َضغ را دارٌذ؟) سزاسزی تهزتی 1 

 ( وتخارج4اعغ            ( وتم3(وىاس داخل        2( وىاس خارج             1

 1گشیٍّ  حل:

   2   2  2  6  8 

وزتغ واول وزدي
→       (  1)2  1  (  3)2  9  8 

 (  1)2  (  3)2  18    (1  3)   √18  3√2 

   2   2  8  4  12  1 

وزتغ واول وزدي
→       (  4)2  16 (  2)2  4  12  1 

(  4)2  (  2)2  8   ́  ( 4 2)  ́  √8  2√2 

    ́  √( 4 1)2  (2  3)2  √25  25  5√2 

 پس وىاس خارج اٌذ. ́     چُي

2  دَ دایزِ تّ وؼادلات: 96هثال   2  2  4  13 َ  2   2 ٌسثت تّ ْه وذان َضغ را  1  2 

 دارٌذ؟

 ( وتخارج4( وتماعغ            3        (وىاس داخل2( وىاس خارج             1

 2گشیٍّ  حل:
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   2   2  2  4  13 

وزتغ واول وزدي
→       (  1)2  1  (  2)2  4  13 

 (  1)2  (  2)2  18    (1  2)   √18  3√2 

   2   2  2  1
وزتغ واول وزدي
→       (  1)2  1  (  1)2  1 

 (  1)2   2  2   ́  ( 1 1)  ́  √2 

    ́  √( 1 1)2  (1  2)2  √4  4  2√2 

 پس وىاس داخل اٌذ. ́     چُي 

2   َ وىاس خارج تز دایزِ                               (2 2 )دؼاع دایزِ ای تّ وزوش :51تست   2  2  4  

1  ُر(خارج اس وش 93وذان است؟) سزاسزی تهزتی 1 

1 )2√2                  2)3                 3)2√3                4)4 

   2گشیٍّ  حل:

́  تا تُجّ تّ دىل سیز چُي وىاس خارج اٌذ پس داریه:     ́        

 

                                  2   2  2  4  1  1 

  
وزتغ واول وزدي
→       (  1)2  1  (  2)2  4  1  1 

 (  1)2  (  2)2  4 

  (1  2)   2 

 ́  ́  ( 2 2) 

     ́  √(1 2)2  ( 2  2)2  √9  16  5 

  ́     ́  5  2   ́   ́  3  
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 وتر مشترک دو دایره

 وؼادلّ َتز وشتزن دَ دایزِ:

  یذ.وؼادلّ َتز وشتزن دَ دایزِ اس تفاضل وؼادلات دَ دایزِ تّ دست وی 

2 وؼادلّ َتز وشاتزن دَ دایازِ    :97هثال   2  2                                         َ 2   2  2  2  

 را تّ دست  َریذ.1

   َتز وشتزنحل: 

 

( 2   2  2  2 )  ( 2   2  2)  1 

  2   2  2  2   2   2  2  1 

 2  2  2  1      1  1 
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