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 09358327458:            همراه            حسين پور                    :  مؤلف                                      دايره      : مبحث
 

 ۲۰

  دايره: درس دوم

  .اند واقع)شعاع دايره(ي ثابت  به فاصله)مركز دايره( است كه از يك نقطه ثابت صفحه نقاطي از مكان هندسي: دايره

  . نشان مي دهندc(o,r) را به صورت rشعاع  و oمركز دايره به 

  

βα(اي به مركز ي دايره معادله:معادله استاندارد دايره 222 به صورت r و شعاع ), ryx =−+− )()( βαباشد مي.  

)در دايره اي به معادله ي : مثال ) ( ) 413 22 =++− yxمختصات مركز و طول شعاع دايره را بدست آوريد.  

  

  . باشد5 و شعاع آن o) 1 و -3( معادله دايره اي را بنويسيد كه مركز آن :مثال

  

  .يسيد معادله دايره هاي زير را بنو:مثال
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 09358327458:            همراه            حسين پور                    :  مؤلف                                      دايره      : مبحث
 

 ۲۱

12(اي به مركز ي دايره معادله:مثال −,(O را بنويسيد2 و شعاع .  

  .س مختصات نقاط برخورد آن را با محورهاي مختصات بدست آوريدپس

  

 

) اگر معادله دايره به شكل :مثال ) 41 22 =++ yxباشد:  

  . مختصات مركز و اندازه شعاع دايره را بنويسيد) الف

  

  

  .مختصات نقاط تقاطع اين دايره را با محورهاي مختصات پيدا كنيد) ب

  

  

) در دايره به معادله :مثال ) o=−++ 43 22 yx مختصات مركز و اندازه شعاع دايره را بيابيد و محل تقاطع دايره را با 

  .شخص كنيدمحورهاي مختصات در صورت وجود م

  

  

)معادله دايره اي بنويسيد كه نقاط : مثال )14 −,A و( )12,−Bدو سر قطري از آن باشد .  
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 09358327458:            همراه            حسين پور                    :  مؤلف                                      دايره      : مبحث
 

 ۲۲

23 ( معادله دايره اي بنويسيد كه نقاط:مثال ,− (A و )21 −,(Bدو سر يكي از قطرهاي آن باشد .  

 

  

  . باشدrاي را بنويسيد كه مركز آن مبدأ مختصات و شعاع آن ي دايرهعادلهم: مثال

  

 . بنويسيد 3اي به مركز مبدأ مختصات و شعاع ي دايرهمعادله: مثال

),(اي را بنويسيد كه نقطه ي دايرهمعادله: مثال 12 −−O مركز آن و ),( 11Mاي از آن باشدنقطه.  

  

),(اي را بنويسيد كه ي دايرهمعادله: المث 11O مركز آن و ),( 23Aاي از آن باشد نقطه.  

  

  : معادله ي دايره اي را بنويسيد كه:مثال

  . باشدc)2 و -1(از مبدأ مختصات بگذرد و مركز آن ) الف

  

  

32(مركز آن ) ب 93 (باشد و نقطه) , −−   .نقطه اي روي آن باشد) ,
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 09358327458:            همراه            حسين پور                    :  مؤلف                                      دايره      : مبحث
 

 ۲۳

14(و ) o,3(نقاط ) پ −−   .دو سر يكي از قطرهاي آن باشد) ,

 

  

  

++++=o دايره به صورت  يا گستردهضمنيي معادله: دايره) گسترده( ضمني معادله cbyaxyx   .باشد مي22

++++=oاع و مركز دايره طول شع: مثال cbyaxyx   . را بيابيد22

 

  

44222                                    . را بيابيدروبروي مختصات مركز و طول شعاع دايره به معادله: مثال =+−+ yxyx  

  

++++=oي شرط آنكه معادله: مثال cbyaxyx   .ي دايره باشد، را بيابيد معادله22

 

  

ي دايره، طول شعاع و مختصات مركز تواند باشد؟ در صورت تشكيل معادلهي دايره ميكدام يك از روابط زير معادله: مثال

+−−−=o                                                                                               .آن را بيابيد 16222 yxyx) الف  
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 09358327458:            همراه            حسين پور                    :  مؤلف                                      دايره      : مبحث
 

 ۲٤

ب( o=++++ 43222 yxyx  

 

پ( o=−+−+ 24322 22 yxyx  

+++−=oمعادله گسترده يك دايره به شكل : مثال 82222 yxyxمختصات مركز دايره و اندازه شعاع آن را . است

  .پيدا كرده و معادله ي آن را به صورت استاندارد بنويسيد

  

+−++=oي  را طوري بيابيد كه معادلهaحدود : مثال ayxyx   .ي يك دايره باشد بتواند معادله5322

 

  :وضعيت نقطه و دايره نسبت به هم

به .  باشدكمتر از شعاع دايره تا مركز دايره A داخل دايره است اگر فاصله A نقطه .نقطه داخل دايره باشد: الف

roA: عبارتي <   

 

 

 

: به عبارتي.  باشدبرابر با شعاع دايره تا مركز دايره Aره است اگر فاصله  روي دايA نقطه .نقطه روي دايره باشد: ب

roA =  

 

A 

A. 
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 09358327458:            همراه            حسين پور                    :  مؤلف                                      دايره      : مبحث
 

 ۲٥

به .  باشدبيشتر از شعاع دايره تا مركز دايره A خارج دايره است اگر فاصله A نقطه .نقطه خارج دايره باشد: پ

roA: عبارتي > 

 

    

)وضعيت نقاط : مثال ) ( ) ( )211111 ,,,,, ABC ) را نسبت به دايره− ) ( ) 921 22 =++− yxمشخص كنيد .  

  

 

 

) به صورت cاگر معادله ي دايره : نكته  ) ( ) 222 ryx =−+− βα بوده و( )yxA نقطه اي دلخواه در صفحه باشد،  ,′′

  :آنگاه 

) اگر  -1 ) ( ) 222 ryx <−′+−′ βα باشد ، نقطه( )yxA    داخل دايره قرار دارد,′′

) اگر -2 ) ( ) 222 ryx >−′+−′ βα باشد نقطه( )yxA   . خارج دايره قرار دارد,′′

) اگر-3 ) ( ) 222 ryx =−′+−′ βα باشد ، نقطه ( )yxA   .روي دايره قرار دارد,′′

  .مشخص كنيدبا تكميل جدول، وضعيت هر نقطه را نسبت به دايره : مثال

  

A 
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 09358327458:            همراه            حسين پور                    :  مؤلف                                      دايره      : مبحث
 

 ۲٦

+−+−=oوضعيت نقاط زير را نسبت به دايره : مثال 54222 yxyxرا بيابيد . 

  :نكته

  

الف( ),( 11−−A  

 

ب( ),( 21−B  

 

پ( ),( 32C  

 

),( 14 −D )ت  

  

)وضعيت نقاط: مثال ) ( ) ( ) ( )2111 −−− ,,,,,,, ooooرا نسبت به دايره o=++−+ 14222 yxyxمشخص كنيد . 

 

  

) فاصله نقطه :نكته )oo yxA ++=o از خط , cbyax برابر است با                            :
22 ba

cbyax
d

+

++
= oo  
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 09358327458:            همراه            حسين پور                    :  مؤلف                                      دايره      : مبحث
 

 ۲۷

  .ب كرده و با اندازه شعاع دايره مقايسه كنيم كافي است فاصله مركز دايره را از خط داده شده حسا:وضعيت خط و دايره

 بيشتر از شعاع دايره d ، دايره را قطع نكند، آنگاه فاصله ي مركز دايره تا خط dاگر خط . خط خارج دايره باشد: الف

). است )roH >  

  

  

). اع دايره است مساوي شعd در اين حالت فاصله ي مركز دايره تا خط .خط بر دايره مماس باشد: ب )roH =  

  

 كمتر از شعاع d اگر خط دايره را قطع كند، در اين حالت فاصله ي مركز دايره تا خط .خط و دايره متقاطع باشند: پ

). دايره است )roH <  

  

  .ي نداشته باشند نقطه اشتراكهيچ نقطه اشتراك داشته ، يا دو يا يك خط و دايره مي توانند :تذكر

+=4ي وضعيت خط به معادله: مثال yx و دايره o=−−+ 3222 yyxرا تعيين كنيد . 
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 09358327458:            همراه            حسين پور                    :  مؤلف                                      دايره      : مبحث
 

 ۲۸

  . هاي زير را نسبت به هم مشخص كنيدوضعيت هريك از خطوط و دايره: مثال

+=o, الف ( yx 43         o=+−−+ 74422 yxyx  

 

ب( ,2=+ yx          222 =+ yx  

 

+=1, ج( yx         22222 =−−+ yxyx  

 
 

ت ( o=−−+=+ 323 22 xyxyx ,  

 

ث( 22 22 =+−−= yxxy ,  

 

ج( oo =+−−+=+ 74446 22 yxyxyx ,  

 

چ( o=−+++=+ 1221 22 yxyxyx ,  

 

ح ( ( ) ( ) 4321 22 =++−−= yxy ,  
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 09358327458:            همراه            حسين پور                    :  مؤلف                                      دايره      : مبحث
 

 ۲۹

),(اي را بنويسيد كه ي دايره معادله:مثال 12O مركز آن بوده و بر خط o=+ yx   . مماس باشد43

 

+−=o معادله دايره اي را بنويسيد كه بر خط :مثال 143 yx 1 و 2(مماس بوده و مركز آن (oباشد .  

  
),(اي را بنويسيد كه نقطه ي دايرهمعادله: مثال 11 −Oي مركز آن بوده و برخط به معادلهo=+− 343 yxمماس باشد .              

  

 

 

 

343باشد و بر خط ) 0 و 3(معادله دايره اي بنويسيد كه مركز آن : مثال =− yxمماس باشد.  

  

),(را بنويسيد كه اي ي دايرهمعادله: مثال 1oO2ي  و روي خط به معادلهه مركز آن بود=+ yx 22 وتري به طول 

 .جدا كند

 

  

o=+− 343 yx
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 ۳۰

),(اي را بنويسيد كه ي دايرهمعادله: مثال 11 −−o 1 مركز آن و روي خط=+ yxايجاد كند2ل  وتري به طو .  

  

  

  

−+=oاين دايره روي خط .  استo)2 و -3( مركز دايره اي ، نقطه :مثال 243 yx جدا مي كند ، 6وتري به طول 

  . معادله اين دايره را بنويسيد

 

 

  

+=1اي را بنويسيد كه خطوط ي دايرهمعادله: مثال yx 3 و=− yx634مل قطرهايي از آن بوده و خط  شا =+ yx بر 

  .آن مماس باشد

  

  

),(اي را بنويسيد كه از نقاط ي دايرهمعادله: مثال 21A و),( o3B 12بگذرد و −= xyشامل قطري از آن باشد .  
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 ۳۱

),(  در نقطه:مثال 32A 32222روي دايره =−−+ yxyxي اين خط مماس را بيابيدمعادله. ايم مماسي بر آن رسم كرده.  

  

   معادله خط مماس چيست؟. بر دايره اي به مركز مبدا مختصات مماس است) 3 و 4( در نقطه Lگر بدانيم خط ا: مثال
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 ۳۲

  :وضعيت دو دايره نسبت به هم
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 ۳۳

  .هاي زير را نسبت به هم مشخص كنيد  دايرهوضعيت هر يك از جفت:مثال

36422, الف ( =−−+ yxyx  o=+−−+ 73141022 yxyx  

 

 

 

ب( ,1222 =−+ xyx  122 =+ yx  

 

 

 

922, پ( =+ yx  o=++−+ 12322 yxyx  

 

 

422, ت( =+ yx  4222 =−+ xyx  

 

 

ث( ,)( 11 22 =−+ yx  11 22 =+− yx )(  
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 ۳٤

ج ( ,122 =+ yx     o=+−−+ 5232322 yxyx  

 

 

 

پ( ,122 =+ yx         o=+−−+ 92622 yxyx  

 

 

 

ح( oo =++−+=+++ 126486 2222 yxyxyxyx ,  

 

 

خ ( oo =+−+=−++ yxyxyxyx 4242 2222 ,  

 

 

ر( ( ) ( ) 121142 2222 =−++=++−+ yxyxyx ,o  
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 ۳٥

),(اي را بنويسيد كه مركز آن نقطه ي دايره معادله:مثال 11−Oي  بوده و بر دايره به معادلهo=+−+ yxyx 2222 
  .مماس بيرون باشد

  

++−−=oمعادله دايره اي را بنويسيد كه بر دايره : مثال 44222 yxyx مماس بيرون و مركز آن نقطه

( )22 −,oباشد.  

  

  

),(اي را بنويسيد كه مركز آن نقطه ي دايره معادله:مثال 1oO 36422 بوده و با دايره =−−+ yxyxمماس داخل باشد .  

  

+−−−=oبوده و با دايره ) -1 و  -1(معادله دايره اي را بنويسيد كه مركز آن : مثال 36422 yxyx مماس درون

  .باشد
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